a) Mivel Joska szama T-es szamjegyre végz6dott, azért az 1-gyel novelt 23-szorosédnak végén 2-es allt, hiszen a
szorzat (és Osszeg) utolso szamjegyét egyediil a tényezdk (ill. tagok) utolso jegyei hatarozzak meg, és 7 -3 + 1 utolsd
jegye 2. Ugyanigy az 0sszeg 11-szeresében is 2-os az utolsé jegy. Tovabbmenve a 23-mal képezett szorzat 6-osra, az
1-gyel nagyobb szam T-esre végz6dott, és ez visszaadddott az utolsé két szorzas utan is, mert a 33 - 77 szorzat utolsd
jegye l-es.

Jeloljiik az utoljara kapott szorzatbol az utolsd 7-es elhagyésaval kapott szamot A-val, jegyeinek szamat k-val,
ekkor a szam 10 A + 7, a 7-es el6re irasaval kapott szam 7 - 10¥ 4+ A, hiszen az 4j szambol A-t levonva a 7-es utén k
darab 0 all. Ezért Joska utolso kozlése alapjan

7-10F+ A 7-10F — 49
T 104 A=—"=
- 0A+7, o

Eszerint A egy olyan osztas hanyadosa, melyben az oszt6 69, a maradék 49, az osztandd pedig egy 7-esbél és uténa k
(ismeretlen) szamu 0-bol all. Forditva: ha a 700... : 69 osztasban olyan helyen allunk meg, ahol a maradék 49, akkor
a hanyados alkalmas lesz az A szam céljara.

Megallva az elsd ilyen helyen, az alabbiakat kapjuk A-ra, majd 10A + 7-re, a 77-tel valo szorzés el6tti szorzandora,
és igy tovabb, a Joska altal végzett egymas utani miiveletek eredményeire, forditott sorrendben:

A 101 449 275 362 318 840 579,
10A+7=B= 1 014 492 753 623 188 405 797,
B:7T=C= 13 175 230 566 534 914 361,
C:33=D= 399 249 411 107 118 617,
(D-1):23=F = 17 358 670 048 135 592,
E:11=F= 1 578 060 913 466 872,
(F—-1):23= 68 611 344 063 777.

Az utolso lehetett Joska kiindulési szama.

Megjegyezziik, hogy ha a visszafelé végzett szamitassorozat nem vezetett volna minden lépésben egész szamra, akkor
A helyén probalkozhattunk volna azzal a szammal is, amely a 700. .. : 69 osztas hanyadosa akkor, amikor masodszor,
3-adszor, ..., k-adszor ... lép fel maradékként 49, vagyis az ATA (43 jegyt), ATATA (65 jegyt), ... szammal, hiszen
az A szam utolsd (9-es) jegyének leirasakor maradt 49-es mellé 0-t levéve a hanyados 0j egye 7, a maradék is 7, és
innen kezdve ismétlédnek A jegyei.

b) Pista megszerzett adata akkor lett volna nélkiilézhetd, ha Joska szama végére barmely J jegyet probalva, mindig
a T-est kaptuk volna el6reirand6 jegyként és osztoként. Ez azonban nem Aall, mert az egymas utan képezett szamok
utolsoé jegye rendre 3J, 3J+1 (kétszer egymaés utan), 9J+3, 9J+4 és az utolso két szorzas utan ismét 9J+4, ill. ennek
a szamnak utolso jegye. Ez 4 — J, ill. 14 — J alakban is irhato, eszerint minden egyes J-hez més lenne az eléreteendd
szamjegy és osztd. Csak a J = 4 és J = 3 esettel nem kellene probat tenniink, az elébbi 0 osztéra vezetne, az utdbbi
pedig tetszés szerinti szamu 1-essel irt, vagyis hatarozatlan szamra.

Nem lathato be, hogy enélkiil milyen hosszi szamolas utan bukkantunk volna ra a fenti megoldasra, vagy egy
esetleges méas megoldésra.

Megjegyzés. Szorzas utjan is megkaphatjuk a A szamot. Az utolsé 3 lépés sorrendjét megforditva: A olyan széam,
amelyet a kovetkezs 3 valtoztatas utan visszakapunk: I. a végére irunk egy 7-est, II. az 4j szdmot szorozzuk 7-tel, ITI.
a szorzat elejérsl elhagyunk egy 7-est. Igy, L. és II. alapjan a szorzat utolso jegye 7 - 7 = 49-nek a 9-ese, ez A egyese,
egyben a szorzandé tizes helyi értéki jegye; ezért a szorzat tizes jegye 7-9+4 = 67-b6l a 7-es, ez a szorzand6 szazasa;
ezért a szorzat szdzasa 7 -7 + 6 = 55-bGl az 5-0s, ezrese a 7- 5+ 5 = 40-bdl a 0, és igy tovabb.

Olyan helyen allhatunk meg ebben az eljarasban, ahol 7-et irtunk le, és nincs tizes atvitel, ekkor A-t — III. szerint —
ennek a 7-esnek az elhagyasaval kapjuk. Font mindjart az els6 lehetséges helyen megalltunk, a szorzat 22-ik jegye lett
a maradék nélkiili 7-es. Tovibbmenve a 44., 66., ..., 22k, ... sorszamu jegyek — mindig a 7-es — leirdsa lenne alkalmas
hely a megallasra.

2. Tovabbi, mélyebb megjegyzés olvashaté ezen szam 193. oldalan.



