Az ABCDE =V alapidom szabalyos volta, forgési és tengelyes szimmetriai miatt elég a kérdéseket pl. az ABC
szognek abban az M mellékszog-tartomanyaban vizsgalni, amelynek egyik szara a BA félegyenes (2. abra).

1. dabra

2. dabra

A teljes uthosszak és teriilet az M-ben kapott athosszak és teriilet 5-szorose lesz.

A 72° nyilast M-b6l az EA félegyenes egy szakasza az ABD' = H egyenl6 szart haromszoget metszi le, a DE
félegyenes pedig a C’ csticst, 36° nyilast C) szogtartomanyt; a maradé tartomany legyen M.

P allaspontunkat H-ban felvéve V' latoszoge az APB<, My-beli P-b6l az EPB<, Ci-belib6l a DPB<, vagyis
a BA oldal, ill, a BE, BD &tlo latoszoge, igy az utvonalak a mondott szakaszok ¢ = 90°, 60°, ill. 54° nyilasu
latoszogkorivének részeibol dllnak. A tartomanyok hatarvonalan felvett pontbol a megfelels két 1at6szog azonos; pl. az
AD' szakasz pontjaibol BA-é és BE-¢é, igy a koriv részek végpontjaikkal egymashoz kapcsolédnak. Minthogy Ci-beli
P-bsl DPB< < DC'B< = 36°; ami kisebb 9 mindegyik elsirt értékénél, az ttvonalak nem haladnak at Ci-en, a
rész-ivek csatlakozasi pontjai a C’ AD'B tdrott vonalon lesznek.

I. Az ivek hosszai céljara ki kell szamitanunk sugarukat és kozépponti szogiiket. A sugar H-ban mindig r =
AB/(2sinv) = a/(2sinv), My-ban pedig R = BE/(2sin?), ahol
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Messe az AB szakasz 9 nyilasszogt (90° = 9 > 36°), O kizéppontt latoszogkorive AD’-t B'-ben, BD'-t A’-ben (3.
abra).



3. dbra

Az AOB< = 29, BOB'< = AOA< = 2 - 72° szdgek lefedik az O koriili teljes szoget és az A’OB'<< = ¢ szoget
meégegyszer, igy
© = (20 +2-144°) — 360° = 29 — 72°.
Hasonl6an az EB szakasz 9 nyilasszogi, K kozéppontt latokorive E'B’ rész-ivéhez tartozo kdzépponti szog (mint
elérebocséatottuk, B’ azonos az el6z6 szamitasban B’'-vel, 4. dbra)

¥ = 360° — (20 + 2 - 72°) = 216° — 20

4. dbra

Igy a harom utvonal megfelel iveihez tartozo kozépponti szog, mindjart Atszamitva ivmeértékre
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(Az A’, B, E' pontot az 5. abrdn Ay, By, Ey jeloli.)



5. dbra 6. dbra

Ezek alapjan az Uy ttvonalak hossza, 4 értékes szamjegyre
Ta
Ugo = 5(AgoBgo + BooEoo) = 5(r90 - 9o + Rgo - 1Po0) = vh (7 + \/5) = 7254 m,

dma
Uso = 5(760 * 60 + Reo - Ye0) = ﬁ (2 + \/5) = 1024 m,

ma
Uss = 5(rsa - 94 + Roa - ¥sa) = (5 + \/5) — 1137 m.

II. A bels6 Ugg és a kiils6 Usyq kozti teriiletet mint az Usy, valamint az Ugg altal koriilhatarolt Ts4 és Tyo teriiletek
kiilonbségét szamitjuk, a szimmetriat ismét felhasznalva.

A By, Fsy koriv kozéppontja A, mert BAE<( = 108°, a latoszog 2-szerese. Igy Tsy-nek M-beli része az ABsyEsy
és az Oy A5y Bsy korcikk és az AB A5 OsyBsy 0tszdg. Az 6tszdg az ABD' haromszog és az OsyAsy D’ Bsy négyszog
kiilénbsége, az utobbi pedig rombusz, mert 54 egyenls az AD’ B szdggel. Az ABD’ haromszdgnek a szarra merdleges
magassaga és hasonl6an a rombusz magassaga BBgy = BFE sin36° = dsin 36°, ill. r54 sin 36°, igy — a var alapidoménak
teriiletét V-vel jelolve —

2 2 2

2 15 2 & 36°
v+ T (9-vE) + 2 (VB 1)

Az AggBgg, BogFog iv kbzéppontja a BA oldal, ill. BE atlo felez6pontja, igy a KggBgoFgo korcikk belenytlik V-be,
messe a BggKgo sugar AB-t F-ben. Megmutatjuk, hogy a benyul6o AF Koy haromszog teriilete egyenls az Ugy és V/
kozotti, az Ugg iveihez tartozo korcikkekkel le nem fedett BggF'Ogg haromszog teriiletével; ebbdl kovetkezik, hogy Too
egyenls V és az OggAggBogg, KooBooFoo korcikkek 5-szoros teriiletének Osszegével. Valoban,

2 2 2
Tsy =V +5 {Rf"* Vst | T4 @51 | G gge <d— - r§4>} =

BooFA<€ = FAKg< 4+ FKgpA<t = 54° 4+ 190 /2 = 72° = Bog AF << = ABgyOg0<,

hiszen BggOgg = AQgq. Igy BooF felezi az ABgyOgq szoget, BogAF és FOggBgg egyenls szarta haromszogek, FOgg =
FByy = AByg, az el6bbi hasonlé OggABgp-hez, ezért

(].) OgoA : ABQO = ABQQ : AF = ABQQ : (OgoA - ABgo),
AB3) 4+ Ogo A - ABgg — Ogp A% = 0,

ahonnan a pozitiv gyok

AB902090A~\/52_1 :%(\/5—1),

a
FKgg = Rgo — BgoF' = Rgo — ABgg = 3= OgpA.



Mérmost ismét (1) alapjan
FBoo - FOgy = FA - FKo,

amit (1/2) sin 72°-kal szorozva a két oldalon a mondott haromszogek teriilete all, hiszen AB-re merdleges magassaguk
FBgQ sin 7207 ill. FKgQ sin 72°.

Igy a fentiek szerint
2

5 Ta
T90:V+§(RSQ'¢90+T§0'QP90):V+F(9+\/5),

és az Ugg és Usy kozti teriilet

15a? (ﬁ—l)m

ma?
T:T54—T90:ﬁ(27—5\/5)+ 1 1

=58 307 m? = 5,83 hektar .
Hars Ldszlé (Budapest, Berzsenyi D. Gimn.)

Megjegyzés. sin 36° felhasznalt értékét az 1560. feladatban talalt

. VB-1 . V10+2v5
sin 18° = 1 ,coslSZ?

értékekbdl megkaphatjuk a IL. osztalyosok el6tt dltalaban még nem ismert addiciotétel (2-szeres szog fiiggvényei) nélkiil
is, a 18°-o0s alapszogli RST egyenls szari haromszogbdl, ennek kétféle magassagat berajzolva és felhasznalva a sinus

TT' STsinlg° 5 cin 18° RT
RT RT RT

2 1
2 sin 18° cos 18° = 1—6\/(6 _ 2\/5) (10+ 2\/5) = V1025

cos 36° fenti értéke pedig pl. ugyanezen abrabol

sin 36° =

RT' ST — SR ST cos18° R'T 541
- _ 220808 9cos18° - 19?187 1= Y3HL

cos36” = o RT RT RT 1




