A feladat megoldasa a kovetkezd észrevételen alapszik: ha a TUV haromszégbon a T-bdél induld sy silyvonal hossza
egyenl6 az U-bdl indulé my magassag hosszaval, akkor s 30°-ot vagy 150°-ot zar be a TV oldallal, és megforditva
is, ha a mondott sz6g 30° vagy 150°, akkor sy = my (1. a és b abra).

1b dbra

Valoban, legyen UV felezGpontja Ty, tovabba Ty és U vetiilete a TV egyenesen Ty, Uy, akkor TyTy az UUV

haromszog kozépvonala, s igy

1 1 1 1
TOT1—§UU1—§’ITLU—§ST—§TQT,

vagyis a TToT; derékszogi haromszogben a TyTy befogd az atfogo fele, s igy TTh-re tiikkrozve a haromszoget, szabélyos
haromszog keletkezik, tehat ToTTi<< = 30° vagy 150° aszerint, hogy T1 és U; a TV félegyenesen vagy T-n tuali
meghosszabbitasan van-e.

Forditva, ha a ToTT1<t 30° vagy 150°, akkor a TTyT; derékszogi haromszoghen

1
ToTy = 3 ToT,
masrészt, mivel Ty az UU;V haromszog koézépvonala, igy
1
ToTh = 3 UUns,

tehat
ST =my.

Feladatunkban az egyenlé magassag és silyvonal koziil az elsének a kezdSpontjat a harom cstcs koziil hdromféleképpen
valaszthatjuk és ehhez az utébbi kezdépontjat a maradé cstcsok koziil mindig kétféleképpen, ami 6 lehet&séget jelent.

A magassagot m-mel, a sulyvonalat s-sel jelolve és indexben tiintetve fel azt a csicsot, amelyikbdl indul, ezt a hat
lehetséges esetet harom parba sorolhatjuk az alabbi médon:

I mpy = SK, I/. mpy = SL,
1L mg = Swm, III. myr = Sm,
II1. mrp = SK, IIII mg = Sf,.

Vil4gos, hogy az egymas mellett allo feltételekben csak K és L szerepe cserélddik meg, s igy a megfelelé M pontok
halmaza egymas tiikdrképe a K L szakasz felez6 merdlegesére. Elég tehat csak az L., II. és III. feltételeket kielégité M
pontokat megkeresniink. Az is vilagos, hogy minden megfelelé M ponttal egyiitt a K L egyenesre vonatkozo6 tiikorképére
is teljesiilnek a feladat feltételei.

I. Az els6 esetben — LM felez6pontjat Ky-lal jelolve — az elérebocsatott megjegyzés szerint az LK Ko<t vagy 30°
vagy 150° és a K L-lel ilyen szoget bezaro két egyenes minden a K-t6l kiilonb6z6 pontja szerepelhet Ko-ként (2. dbra).



2. dabra

Az M pont a Kg-nak az L kézéppontbol kétszeresre nagyitott képe, igy annak a két egyenesnek valamelyikén van,
amelyek L-nek K-ra vonatkozo L* tiikorképén mennek at és a K L egyenessel 30°-os szoget zérnak be. Ezeknek minden
az L*-t06] kiilonbo6z6 pontja megfelel M csicsnak.

IL. Jeloljiik My-lal a K L szakasz felez6pontjat. Most az LM M szog 30°-os vagy 150°-o0s, igy annak a két, az L-en
és az My-on atmend kornek az My-tol és L-t6l kiilonbozs pontjai elégitik ki a feltételt, amelyeknek az My és L kozti
iveir6l MyL 30°-ban, ill. 150°-ban latszik (3. abra).

A korok sugara nyilvanvaléan MoL = KL/2.
III. Ha végiil mp = sk, akkor a KoK M szog 30°-os vagy 150°-0s. M-en at K Kj-lal parhuzamost htizva ez atmegy
L*-on és
L*"MK<=MKKy<,
tehat az M pontb6l most az L* K szakasz latszik 30° vagy 150° szOgben, és ismét az ezt a feltételt kielégitd mindkét kor
minden az L*-tol és K-tol kiilonb6z6 pontja megfelelé M-cstcs (4. abra). A korok sugara nyilvanvaléan K L* = K L.

4. dbra

Megallapitasainkat egybevetve a kivant tulajdonsdgiu K LM haromszogek M cstcsa az 5. dbra 4 egyenesébdl, 4 db
K L/2 sugara korébol és 4 db K L sugart korébdl allo alakzat pontja, kizérva azonban a K, L, K*, L* és M, pontokat.



5. dbra
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