A szoban forgo test ugy allt el6 az ABCD alapu és az AE, BF, CG, DH oldalélekkel meghatéarozott kockabol,
hogy kivagtuk belsle az ADGH és BCEF héaromoldala gulakat (1. abra).

Lattuk, hogy a halézat ragasztando éleinek egyiittes hossza gy lesz legrovidebb — éppen 7 kockaélnyi, ha csak
eredeti kockaéleket hagyunk meg ragasztandéknak, més széval, ha a kocka 4 lapbeli atlojabol és 2 térbeli atloéjabol
keletkezett éleket a halozaton a papir hajlitasaval allitjuk elg.

Eszerint az egymashoz csatlakoz6 ABE, BEC, ECF és CFG haromszoglapok egyiittese egyben marad, és ugyanez
all a mondott lapoknak a kocka O kézéppontjara (a CE, AG atlok, ill. élek kozos felezGpontjara) vonatkozo tiikkros
parjaibol alakul6 egyiittesre. Nevezziik ezeket a lap-egyiitteseket lapkomplexeknek. Ezeket kiteritve, hatarvonaluk a
kockaélnyi oldalhosszisdga ABCGFE =1, ill. CDAEHG =II egymaéssal egybevigo, centrélisan szimmetrikus hatszog,
melyeknek elsé harom szoge (a csticsok mondott rendjében) 90°, 135°, 135°. Igy csak azt kell vizsgalnunk, hogy a két
komplex és az ABCD =111, EFGH =1V négyzet hanyféleképpen kapcsolhat6é 6ssze halozatta, vagyis hanyféleképpen
valaszthato meg az a 3 kockaél (a testen maradt 10 koziil), amelyet a papir hajtasaval alakitunk ki.

Megjegyezziik, hogy az O-n atmend, AF-vel parhuzamos egyenes a testnek forgési szimmetriatengelye, az e koriili
180°-o0s elforditas 6nmagaba viszi 4t a testet, az (A, C), (B, D), (E, G), (F, H) cstcsparokat felcseréli, egyszersmind I-
et is a II-vel. Ugyanilyen tengely az AE és CG élek felezpontjain atmend egyenes, az e koriili 180°-os forgas egymasba
viszi at a két komplexet, masrészt a két négyzetlapot is.

ElGszor az olyan hélézatokat tekintjiik, amelyekben I és II szomszédosak. Kozos éleik, AE és CG a latott els6
szimmetriaval egymasba atvihetsk, elég tehat azt az esetet vizsgalnunk, amelyben a csatlakozo él AE (2. abra).

2. dbra

Egyiittesiik centralisan szimmetrikus az AF szakasz K felez6pontjara. A Ill-as négyzetlap az abra 31, 32, 33, 34
éleinek valamelyike mentén kapcsolodik, a IV-es lap pedig hasonléan a 41, 4o, 43, 44 élek valamelyike mentén. A
csatlakozasi élt egymastol fiiggetleniil megvalasztva 4 - 4 = 16 parositas gondolhato.

Ezek koziil azonban — ha 7 és j két kiilonbozot jelol az 1, 2, 3, 4 indexek kozil — a 3;, 4; és a 35, 4; parositasok nem
kiillonbozsk, K koriil egymasba fordithatok. A 3; 4; valasztas viszont ¢ minden értékére mas halézatot ad. Az utobbi
alakiak szama 4, a tovabbi 12 parositasbol viszont csak fele, 6 kiilonb6zd.

Tovabbmenve, ha I és II nem szomszédos, akkor valamelyik négyzetlap mindegyikhez csatlakozik, a masodik szim-
metria alapjan erre elég I1l-at kivalasztanunk. I és IT a I1I-hoz ennek vagy két szemben fekvs oldala mentén kapcsolodik,
vagy két szomszédds oldala mentén. Az elGbbire két kiilonb6zs lehetSség van, ugyanis pl. az AB él nem egyenértékd
a BC-vel, hiszen a testen kiilonboz6 alaka lapok kapcesolodnak hozzajuk (3. és 4. dbra).



4. dbra

A T-IIT lapok egyiittese mindkét esetben centralisan szimmetrikus a III-as lap kozéppontjara nézve, és a IV-es
lap csatlakozisara alkalmas 4 él (vastagon rajzolva) is paronként egymés képe. Igy a csatlakozasi ¢l mindkét abran
2-féleképpen valaszthatd meg.

Ha I és II a III-hoz ennek szomszédos oldalain csatlakoznak, e két oldal k6z0s cstuicsa csak A és C lehet — hiszen pl.
a BA, BC élek mindegyike mentén az I kapcsolodik I11-hoz. Az elsé szimmetria miatt elég A-t venniink k6zos csicsnak
(5. abra).

5. dbra

Az els6 harom lap egyiittese igy nem szimmetrikus, IV-et barmelyik lehetséges él mentén csatlakoztatva més-mas
hélézatot kapunk.

Mindezek szerint a lényegesen kiilonb6z6 halozatok szama (44 6) + 2+ 2 4 4 = 18. Felsoroljuk az ezekben hajtassal
képezett 3 — 3 kockaélt:

AE, CB, GH, AE, CB, FG, AB, CD, EF,
AE, BA, HE, AE, BA, EF, AB, CD, FG;
AE, AD, EF, AE, BA, FG; AB, AD, EF,
AE, DC, FG; AE, AD, FG, AB, AD, FG,
AE, CB, HE, BC, AD, EF, AB, AD, GH,
AE, CB, EF, BC, AD, FG; AB, AD, HE.

(Egy névtelen dolgozat felhasznélasaval)



