I. megoldas. a) Gondoljuk az a oldala, ABCD = N négyzetet atdarabolva 3 kis négyzetté. Ezek oldalhossza
a’ = \/a%/3 = a/V/3 Egymas mellé helyezve egy o’ magassagi és 3a’ = av/3 alaptu T téglalapot kapunk belsliik.

N-et atdaraboljuk T-be tgy, hogy A-n at egy B-t6l a’ tavolsagban haladé AE egyenessel lemetsziink N-bdl egy
héromszoget, majd a marado részt egy AE-t6l a’ tavolsagban haladé parhuzamos F'G szakasszal (1.4bra).
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Legyen B merdleges vetiilete AE-n H, az AE és DC egyenesek metszéspontja D’. Ekkor ABH és D’ AD hasonlo
haromszogek, igy

A
Db _ AH tovabba AH =/ AB? — BH? = \/2a2/3,

AD BH’

AD-AH a-ay/2/3
DD’ = = = aV2 = DB.
BH a3

Eszerint D' a DC szakasz meghosszabbitdsan van, C-t61 a-nal kisebb tévolsagra, E tehat N-nek BC oldaléra esik. F
és G téavolsiga AE-t6l ugyanakkora, mint B-¢, tehat FA = BE, GD' = AB igy G a CD oldalon van. (D'-t kimetszi
a D korilli DB sugart koriv.)

A négyzet 3 részét, ugy illesztve Gssze, hogy FA csatlakozzék EB-hez, majd DF a CE 1j helyzetéhez, egy
ABC'D’ = P paralelogrammat, kapunk. Ezt BH mentén atvagva és az ABH haromszdget a szemkozti oldalhoz
csusztatva D'C’H; helyzetbe, megkapjuk a T = BC'H,H téglalapot. Ezt a BC’ oldalara merdleges J1 K1, LiM;
vagésokkal harom egyenld teriiletd részre vagva megkapjuk a keresett kis négyzeteket, hiszen BH = a’ = a/ V3 s igy
a, teriilet valtozatlansaga miatt BC' = a?/BH = aV/3 = 3d’.

Felmérve AE-re az AJ = JL = a’, tovdbb4 H-bol A felé a HM = o’ tavolsdgot és ezekbsl AE-re meréleges
vagasokkal feldarabolva az AECGF Otszoget, ill. az ABH haromszoget, az N négyzetbdl nyert Osszesen 7 részbdl
Osszerakhato a harom egybevagé kis négyzet. Ha viszont P-t a D’-b6l indulé magassaggal daraboljuk &t T-be, 8 rész

keletkezik.
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b) Ugyanezzel a gondolatmenettel végezhetjiik a b oldalt négyzet atdarabolasat 7 egybevagd négyzetbe. Most (2.
abra)

, b2 b 5 3 6
W =1\/— =—-=BH, AH=+\/AB?— BH?=0b/~,
7 N 7

AD-AH AD-a-\/6]7
I — — = .
DD' = m— = ADV6 = DB - V3.

Megszerkeszthetjiik tehat D’-t gy, hogy elmetssziik a D koriili DB sugart korivvel a DA egyenest az N, N’
pontokban. D’ ezekkel egy egyenld oldalt haromszog csticsait adja, tehat D’-t a CD egyenesbdl kimetszi az N koriili,
NN’ sugart koriv.

Mivel 2DC < DD’ < 3DC, azért az AD' vagésvonal By D’ szakaszat a CD vektorral eltolva, az adodo F1Gy
vagasvonal FoGq szakasza kiviil esik N-en, ezen megismételve az eltolast, kapjuk a vigasvonal F»Go szakaszat, a
keletkezett darabokbol Gsszeallithatjuk P-t.

Ha P-t most is a B-bd6l indulé magassag menti vagassal daraboljuk at 7T-be, akkor a 7 kis négyzet koziil egy
egészben adodik, a tobbiek 2-2 darabbol dllnak dssze, 13 rész keletkezik. A D’-bél hiizott D'.J; magassigot hasznalva
viszont 3 kis négyzet adodik egészben, 2-2 kis négyzet all 2, ill. 3 db-bdl, a részek szama igy is 13; a 2. Abra ezt mutatja
be.

Sashegyi Liszlo (Tatabanya, Arpad Gimn., L. o. t. )

II. megoldas. a) Atdarabolhatjuk N-et T-be P kozbeiktatasa nélkiil is, ugy, hogy T rovidebb oldalat BC-re
helyezziik, legyen ez BQ, és BQD1R =T (3. dbra).
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Ekkor az RC egyenessel lemetszve N-b6l a C'DS haromszoget, ez hasonlé RBC-hez, amibél

BC CD

RC és D1Q metszéspontjat Cq-gyel jelolve igy
D:.Cy = DC, SA=DA—-DS=BC-BQ=CQ,

tehat RC1D; és RAS éppen lefedheté az SCD és C1QC haromszioggel, mert oldalaik parhuzamosak és egy-egy
megfelels oldalparjuk egyenls. Az dbran BZ = ZVy = BQ, a ViU, és UsTy vagasvonalat visszatoltuk a VU, ill. U*T
helyzetbe, ezek, valamint ZW mentén elvigva a részeket, a keletkezett 6 darabbol a 3 kis négyzet Osszeallithato.

Azt is kénnyd belatni, hogy A, @Q és Q-nak AB-re val6 tiikdrképe egy egyenld oldali haromszog csicsai, tehat
BAQ< = 30°, DAQ< = 60° tehat @ kimetszhet6 a DA oldal folé rajzolt ADY egyenlé oldalt haromszog AY
oldalegyenesével. — Azt is mondhatjuk, hogy a QAB< = « szogre fennall tg o = a’/a = 1/\/§

4. dbra



b) Hasonloan késziilt a 4. dbran lathato feldarabolas, BQ = QQ* = DS = ' = b//7 = b tg SCD<. Ebbdl
sin SOD< = 1/V8 = 1/(2V2), és S-et AD-bd6l kimetszi az a CX egyenes, ahol X a C koriili, CA sugart kor és az AD
szakasz felez6 merdlegesének metszéspontja. Igy N-nek 12 részre valé darabolasa utjan allithatjuk 6ssze a 7 egybevagd
négyzetet,.

Donga Gyorgy (Budapest, Berzsenyi D. Gimn., L. o. t. )
Fodor Péter (Szeged, Sagvari E. Gyak. Gimn., I. o. t. )

Megjegyzés. A négyzetnek 5, ill. 10 egybevagd kisebb négyzetbe valoé atdarabolasa — amit az 1142. gyakorlatban
léttun — lényegében azonos az I. megoldassal, ott DD’ = 2AB, ill. 3AB, és az abrdkon négyes forgési szimmetria
lépett fel. Ezekben az esetekben a II. megoldéas értelemszerd atvitele tobb részre valo és a 4-es forgasi szimmetridt nem
mutaté atdarabolast eredményezne; ugyanigy n = 2 esetén is.
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