Azok a C pontok, amelyekre az AC szakasz felez6 merélegese atmegy E-n, F-t61 EA tavolsagra vannak. Megfor-
ditva, az FE kozépponti, A-n dtmend ko kor minden, az A-t6l kiilonb6zé C' pontjara teljesiil is ez a feltétel. Mégis ki
kell zdrnunk az A-val atellenes pontot is, mert az ABC haromszog C csicsa nem lehet az AA( stlyvonalon.

A D pont alapjan meg tudjuk hatarozni azoknak a pontoknak az mp mértani helyét, amelyek megfelelnek B
csticsként. Es mivel még C' a B-nek Ag-ra vonatkozo tiikorképe, azért mp-nek Ag-ra vonatkozo tiikorképe szintén
tartalmazza a C' csicsot, igy ennek a kg-vel kdzos pontjai megadjak a megfelels C' csticsokat, tovabba ezeknek Agp-ra
vonatkozé tiikorképei rendre a hozzajuk tartozé B cstcsot.

A D pont egyszersmind az AAyB haromszog B-bdl induld belst szogfelezGjének is AAg-lal valdo metszéspontja,
ezért a B-bol indul6 (ismeretlen) oldalak BA : BA ardnya egyenlé az AAq oldalon keletkezett, ismert szakaszok
DA : DAy = k aranyaval. Igy mp azon pontok mértani helye, amelyekre nézve az adott A, Ay pontoktél mért
tavolsagok aranya egyenls két adott szakasz aranyaval.

Marmost ha k = 1, vagyis D éppen felezi az AAy szakaszt, akkor e szakasz felez6 merGlegese adja mp-t. Ha
pedig k& # 1, akkor, mint ismeretes, mp egy kor, éspedig az A, Ay alappontokhoz és a k arédnyértékhez tartozo un.
Apolloniosz-féle kor. Pontosabban véve: sem a felezé merélegesnek, sem az Apolloniosz-kornek nem felel meg az adott
pontokat tartalmazo g egyenesen levé D, ill. D és D’ pontja, hiszen a keresett haromszdg B csiicsa sem lehet rajta az
AAp silyvonalon; viszont minden mas pontjuk megfelel B-ként.

Ezzel a feladatot megoldottuk, csupan k # 1 esetére az mp kor egy megszerkesztési modjat idézziik emlékezetbe.
Elég az emlitett D’ pontot megszerkeszteni, mert DD’ az mp-nek dtmérgje (hiszen a kézéppontja g-n van; ha ugyanis
egy B pont eleget tesz a BA : BAy = k feltételnek, akkor ugyanez a g-re vonatkozo tiikorképére is all). Huzzunk
A-bol egy a g-hez hajlo h félegyenest és forditsuk ra A koriil a D pontot a H helyzetbe, majd az Ap-on dtmend, h-val
parhuzamos és egyiranyt hg félegyenesre forditsuk ra Ag, koriil D-t a Hy helyzetbe, ekkor D'-t a H Hy egyenes metszi
ki g-bol. (k # 1 miatt AH # AgHo, HHy nem parhuzamos g-vel, D’ mindig létrejon.)

A fentiek szerint C' megfelel6 helyzeteit mp-nek Ag-ra vett mp tiikorképe metszi ki kc-b6l. A megfelel pontok
szdma 2 vagy 0, ugyanis ko és m}p érintkezése esetén nincs megoldas, hiszen csak g valamely pontjaban érinthetnék
egymaést, az ilyen pontokat pedig kizartuk. Metszés esetén mindkét C-helyzetet elfogadjuk — bar egymés képei g-re
vonatkozdan —, mert helyzet-adatokbol indultunk ki, ezért B és C helyzete volt megszerkesztends, masrészt B és C
szerepe nem cserélhets fel.

Minthogy a feladatot kizarélag mértani helyek megszerkesztésére vezettiik vissza, azért nincs sziikség annak kiilon
bizonyitasara, hogy a kapott ABC haromszogek megfelelnek a kovetelményeknek.

Az adott pontok koziil D csak az AAg szakasz belsé pontja lehet, E viszont g-nek barmely, az A-t6l kiilonbozd
pontja. Amennyiben F azonos Ap-lal, akkor a hdromszdg A-nal derékszoglinek adodik, hacsak DA : DAy < 2.
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