Az egyenlet bal oldalat szorzatta alakithatjuk, ugyanis az elsé 3 tagbol z-ot, a tovabbi 3-bol —64-et kiemelve a
két zardjelben ugyanaz a polinom adodik:

25(2t — 5 +4) — 64(a — 527 +4) = (2® — 64)(2? — 52 + 4),

igy (1) gyokei mindazok az x értékek, amelyek mellett a két tényezs koziil legalabb az egyiknek az értéke 0, vagyis
amelyekre

(2) vagy 2% —64=0,
(3) vagy at—b5x?+4=0.

(2) bal oldala az a® — b> = (a — b)(a® + ab + b*) azonossag alapjan tovabb bonthato:

3

2% — 64 = (22)” — 43 = (2 — 4)(z* + 42? + 16),
tehat (2) teljesiil, ha
(4) 2> —4=(x—-2)(x+2)=0, ésha
(5) 4422 +16= (22 +4)° —da? = (2% — 2w+ 4)(2> + 22+ 4) = 0.

(3) pedig igy irhato:
(' —da?) — (2 —4) = (@* - D)(2* —4) = (z+ D)(z - 1)(z+2)(x —2) = 0.
eszerint gyokei:
(6) T = —1, T9 =1, T3 = —2, T4 = 2.

(4) nem ad 1j gyokot, mert csak a talalt xs-ra és z4-re teljesiil, (5)-nek pedig nincs (valos) gyoke; mert bal oldalanak
mindkét tényezdje minden (valos) z-re pozitiv:

2 =2 44=(x—1)"+3>0,
42 4+4=(x4+1)"+3>0.

Ezek szerint (1) gyokei a (6) alatti szamok.
Petd Janos (Budapest, Kolcsey F. Gimn., III. o. t.)

Megjegyzések. 1. xs és x4 kétszeres gyoke (1)-nek, ugyanis a tobbszori felbontas alapjan (1) bal oldala igy irhato:
(z+1)(z—1)(z+2)%(x — 2)°(2® — 2z + 4)(2® + 2z + 4).
2. A (2) bal oldalat az idézett azonossag alapjan igy is bonthatjuk:

25 — 64 = (2 = 8)(2® +8) = (v — 2)(2® + 22 + 4)(x + 2)(2* — 2z + 4).



