I. megoldas. a) Az adott k kor OP sugara a POA és POB haromszogek kozos oldala, ezért K,, K, rajta van
OP-nek f felez6 merdlegesén, tehat az OK,PK, = N négyszog szimmetrikus f-re (deltoid), K,OKp< = K,PK<.

Masrészt a K,OK), szog két szara a k-beli PA, ill. PB hur felez6 merélegese, ezért K,OK,<< = APB<, ami a
folteves szerint derékszog. Igy O, P rajta van a K,Kj szakasz feletti Thalész-koron, tehat N hirnégyszog, az elss
allitast bebizonyitottuk.

b) Az AK,, BK, egyenesek metszéspontjat Q-val jelolve elég belatnunk, hogy AQB< derékszog, vagy — ami
ugyanaz — hogy a § = QAB< + QBA< 0sszeg derékszog. Valoban, az OAK, és OBK), egyenl$ szaru haromszogek,
ezért

0 =K,0A<+ K;,OB< = AOB< — K,OK,<t = 180° — 90° = 90°.

Felhasznaltuk, hogy K,, K, az AB atmérének ugyanazon partjain vannak, mint P. Ez helyes, mert a POA, POB
haromszogek P-nél levs szoge hegyesszog.
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Megjegyzések. 1. Az a) allitas igy is bizonyithato: a kozépponti és keriileti szogek tétele alapjan N-ben
OK,P<+ OKyP<<=2-0OAP<+2-OBP<=2(BAP<+ ABP<«) = 180°,

mert ABP derékszogi haromszog. Felhasznaltuk, hogy A és K, az OP hurnak ugyanazon oldalan vannak, ugyszintén
B és Ky is, mert PAO és PBO hegyesszogek.
2. A b) részben azt is belathatjuk, hogy @ a P pont tiikdrképe AB felez§ merdlegesére nézve. Valéban

QAO<« = K,AO<« = K,0A< = PBO«,

mert K,O| PB, hiszen mindkettG meréleges P A-ra.

II. megoldas. Az APB haromszog P-nél derékszogl. K,-t és Kp-t szarmaztathatjuk mint AP és AO, ill. BP és
BO felez6 merdlegesének a metszéspontjat. AP és BP felez6 mer6legese az ABP haromszogben az egyik, ill. masik
befogoval parhuzamos kézépvonal. Felhasznalva még, hogy AK,O és OKB egyenls szara haromszogek, kapjuk, hogy

K,AO<x = K,OA<« = PBO« ¢és K,BO< = K,OB<x = PAO«,

tehat az AK, és BK} egyenes BP-nek, ill. AP-nek tiikkorképe az AB szakasz t felez6 merdlegesére; igy merslegesek
egymasra, () metszéspontjuk az AB atmérdji koron van, P tiikorképe t-re. Ezzel igazoltuk a feladat mésodik allitasat.
Mivel a befogokkal parhuzamos kézépvonalak atmennek O-n, igy a K, K}, szakasz O-bol derékszogben latszik; végiil
K, is, K is rajta van az AOP és BOP haromszogek kozos OP oldalanak felez6 merélegesén, tehat O és P egymés
tiikorképei a K, K} egyenesre, igy P is rajta van a K, K atmérsji koron. Ezzel a feladat elsé allitdsat is igazoltuk.

Megjegyzések. 1. A K, K, dtmér6ji kor @Q-n is atmegy, mert innen is derékszogben latszik K, K, amennyiben @
és K, kiilonbozo.

2. AK,-nak és BP-nek C metszéspontja, valamint BK-nek és AP-nek D metszéspontja t-n van a bizonyitott
szimmetria miatt, és K, felezi AC-t, K} pedig BD-t, mert az AOC, ill. BOD haromszog t-vel parhuzamos kézépvonalan
van.



