a) Az egymas utani (egész) szamokbol képezett, soronként és oszloponként ugyanannyi szamot tartalmazé szam-
elrendezést blivos négyzetnek szokds nevezni, ha a szdmok 6sszege minden sorban, minden oszlopban és mindkét atld
mentén ugyanannyi. Az egy sorban allo szamok szama a blivos négyzet rendszama.

Nevezziik hasonloan a Laci bélyegzGjével készitett szadmalakzatot — méar el6re — 5-6drendi bilivos kovezetnek (par-
kettnek). Ekkor Laci {6 allitdsa az, hogy barhol tesziink ra a biivos kovezetre egy 5 egységnyi oldalt, négyzet alaka
K keretet Ggy, hogy oldalai 2-2 szomszédos szdmoszlop, ill. szdmsor kozott haladjanak, K mindig 5-6drendid bi-
vOs négyzetet zar koriil. (Egységnek természetesen a bélyegzd kis négyzeteinek, mez&inek oldalhosszat tekintjik.) Ez
termeészetesen feltételezi annak a kijelentésnek a helyességét is, hogy a kovezet minden mezeje megtelik, K minden
sordban és minden oszlopadban mindig 5 szdm &ll. - Megmutatjuk, hogy Laci allitasai helyesek.

K minden (az el6iras szerinti) helyzetében tartalmazza az 1,2, ..., 25 szdmok mindegyikét. Ugyanis barmelyikiiket,
mondjuk A-t, barmely lenyomatbeli elfordulasatol kiindulva ugyanazon sorban 5 mezével jobbra haladva és ugyanazon
oszlopban folfelé 5 mezgvel haladva ismét megtalaljuk a kdvezeten, igy ha K-nak 1 egységgel pl. jobbra valé eltolaséval
egy A szam a bal széls6 oszlopbol elttinik, ugyanakkor megjelenik az j jobb széls6 oszlopban. Ugyanez all a sorokra
is.

A mondottak alapjan elég azt belatni, hogy K egy helyzetében az 1-25 szamok kiilonb6z6 mezébe keriilnek; ebbdl
mar kovetkezik, hogy az egész kovezet megtelik szamokkal atfedés nélkiil. K-nak abban a helyzetében, melynek bal
alsé sarokmezeje a bélyegzé kiindulési helyzetében az 5-0s szam soranak és a 25 oszlopanak a k6zos mezeje, a 2. abra
szerint helyezkednek el a szamok:
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2. abra

Abrankban mind az 5 sor (a kereten beliil), mind az 5 oszlop és a két atlo 65-6t ad Gsszegiil. Miutan K-t egy-egy
oszloppal vagy sorral eltolva az eltiné oszlop, ill. sor a keret masik szélén Gjra fellép az elmondottak szerint, igy
tistént kovetkezik, hogy a sorok és oszlopok Osszege K minden helyzetében 65, csak az atlok menti 0sszeget kell még
ellendrizniink.

Ehhez belatjuk, hogy az atlésan elhelyezkedd szamok is 6tosével periodikusan kdvetkeznek egymaéas utan. Ha K-
barmely helyzetébsl 5 oszloppal pl. jobbra toljuk, akkor a szdmoknak ugyanazt az elhelyezkedését talaljuk, mint K
el6z6 helyzetében. A 2. dbraban ezt a kicsi jegyekkel irt szamok mutatjak. Ugyanez all, ha 4j helyzetébdl 5 sorral
feljebb, ill. lejjebb toljuk K-t. Ekkor azonban a K eredeti helyzetében jobbra fel, ill. lefelé halad6 &tlo folytatdsaban
megismétlédnek az atloban elhelyezkedd szamok, valtozatlan sorrendben.

Ezzel allitasunkat igazoltuk minden &atléra, hiszen meggondolasunk K barmely helyzetére vonatkozik.

Az atlobeli szamok Osszegét elég igy a fenti kibGvitett tablazatban a bekeretezett rész els§ sorabol jobbra lefelé
halado atlokra és a kereten kiviilr6l balra lefelé indul6é atlokra ellendrizni, és ezek szintén mind 65-6t adnak. — Ezzel
Laci allitasait igazoltuk.
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3. dbra

b) Megmutatjuk, hogy Marci gurulé bélyegzGjével lényegében ugyanazt a kovezetet kapjuk, mint Laciéval. Ebbgl
mar kovetkezik, hogy megvannak a fent latott tulajdonsagai. Bélyegz&jének lenyomatan (3. abra) a szamok elsd
bejegyzéseit rendes alaku vastag szamjegyekkel irtuk és bekarikdztuk, a XI. oszloptoél kezd6dd ismétlés szamjegyei
allok, vastagok (a XXI. oszlop természetesen az I-be jut s i. t.), a ol és lefelé valo megismétlések jegyei aprok. A
paratlan sorszamu oszlopok mind megteltek, atfedés nincs.

Ha a bélyegz6t a papiron végigguritjuk (elég azonban egy fordulat is), majd ezt jobbra 5 egységgel eltolva megis-
meételjiikk (lasd a VI., VIIL, ..., XX. oszlop félben csikozott mezsin levs bejegyzéseket), a keretben megtalaljuk a 2.
abra keretét, csupan az oszlopok jobbroél balfelé kovetik egymést ugyanabban a sorrendben.

Lattuk fentebb, hogy a készitett sav béven elegendd a kovezet tulajdonsdgainak megvizsgalasihoz. Megjegyezhetjiik
azonban, hogy szélesebb savot viszont csak nehézkesen készithetnénk a bélyegzovel, 4 sorat atfedve. Es mivel az 1.,
2.,..,9,a6,7, ..., 10 stb. szdAmoknak a Lacinal jol lathato szabalyos elrendez&dése Marcinal mar agysem lathato,
célszertibb lenne a bélyegz6t Ggy késziteni, hogy egyetlen leguritassal elkésziiljon a kovezet.

¢) Az 5-féle oszlop szoros egymas mellé zarasaval (Laci és Marci eljarasaval egyforman) ,félig biivos” kovezetet
kapnank, a sorok és oszlopok Osszege megfelel6 lenne, az atloké nem. Ha viszont az oszlopokat a 3. abra XVI-XX.
oszlopai szerint rendeznénk at, akkor egyetlen leguritasban bivos kévezetnyomtato bélyegzst kapnank.



