Megmutatjuk, hogy az ABC haromszog keriilete akkor a legnagyobb, ha C az ABDA'B’'D’' = H hatszog AB-vel
parhuzamos A’'B’ oldaldnak valamelyik végpontjaban van. Mivel az AB oldal rogzitett, elég az AC + CB 6sszeget
vizsgalnunk; azt akarjuk tehat megmutatni, hogy

(1) AC+CB < AA + A'B’,

és egyenlGség csak akkor van, ha C az A’, B’ pontok egyikével azonos. A szimmetria miatt elég azokra a C' pontokra
szoritkozni, amelyek a H idom AB-re merdleges t tengelyének B-t tartalmazoé partjan, vagy a tengelyen vannak.
Megoldasunk soran a C pontot tetszbleges helyzetbdl kiindulva alkalmas mozgatassal atvissziik az A’ pontba tgy,
hogy kozben az AC + CB 0sszeg fokozatosan novekedjék (ill. sohase cstkkenjen). Legyen ¢ a C-n atmend, AB-vel
parhuzamos egyenes, és messe ez a BDA’ térdtt vonalat a C; pontban. A C pontot el6bb ¢ mentén Ci-be, majd a
BDA’ torétt vonal mentén A’-be mozgatjuk el.
Tikrozzik az A, B pontokat c-re, kapjuk rendre a By, A; pontokat.
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Az ABA; By négyszognek ¢ és t szimmetriatengelye, e négyszog tehat téglalap, és az AA; atlo dtmegy a tenge-
lyek K metszéspontjan. Mivel C' a K szakaszon van, az AC egyenes metszi az AC; A; haromszog A;Cy oldalat,
legyen e metszéspont C*. Ha C* az A1C, szakasz bels6 pontja, az A;CC*, AC*Cy haromszogekre felirt haromszog-
egyenl6tlenségek alapjan

AC+CA; < AC+CC*+C"AL = AC"+ C"A1 < ACL + C1C* 4+ C* Ay =
= AC) + C1 Ay,

Ha C* azonos az A; ponttal, akkor az elsé egyenlGtlenség helyett egyenlGség all, de a masodik egyenlStlenség érvényes;
ha pedig C* a C; ponttal azonos — azaz C' és Cy azonosak —, akkor mindkét egyenl6tlenség helyén egyenlség all. A
tiikrozés miatt CA; = CB, C1 A1 = C1 B, igy
(2) AC+ CB £ ACy + 4B,
ahol egyenlGség csak akkor &ll, ha C' és C; azonosak.

Mivel AA” a H koré irhato kor atmérsje, AA" = ACq, és egyenlSség csak Cp = A’ mellett all. Az A’ BCy héarom-

szogben C1-nél tompaszdg van, hiszen ez a szdg nagyobb a 120°-0s A’ DB<-nél; igy A'B > C1 B, ha C; nem azonos
A'-vel. Ezek alapjan

(3) ACy +C1B < AA' + A'B,

ahol egyenl6ség csak akkor van, ha C; és A’ azonosak. (2) és (3) egyiitt a bizonyitand6 (1) egyenlStlenséget adja,
allitasunk bizonyitasat befejestiik.



