I. megoldas. Legyen a keresett haromszog derékszogének csicsa C-nél, a C A, C'B befogok felez6pontja By, ill.
Ay, és AA; = s,, BB = s az el6irt stulyvonalak (1. abra).

1. dbra

AA; helyzetét tetszés szerint megvalasztva. By helyzetét két mértani helybdl hatarozzuk meg. Az S stulypont —
harmadol6 tulajdonsaganal fogva — kittizhets, s ekkor B; rajta van az S koriil s;,/3 sugarral irt k korén. Masrészt C
az AA; 4tmérs folotti, O’ kdzéppontt k' Thalész-kor pontja, ezért By azon a k” kordn is rajta van, amelyet k'-bol
kapunk az A kozéppontt, 1/2 ardnyu kicsinyitéssel.

By ismeretében C-t k'-bél kimetszi az AB; félegyenes, végiil B a C-nek tiikorképe az A; pontra nézve.

Az igy kapott ABC haromszog megfelel az elGirasoknak, mert ACB< = AC A1 <, derékszog, AA; = s, sulyvonal
és S a silypont, végiil mivel By felezi az AC befogot, BB is sulyvonal, igy dtmegy S-en, és BBy =3 - SB1 = sp.

k és k" altalaban 2 pontban metszik egymast, de a B; helyzetére igy ad6dé pontok egymaés képei az AA; tengelyre
nézve, igy legfeljebb 1 megoldasa van a feladatnak. k”"-nek O” kozéppontjara fennall AO” = AO'/2 = s,/4. Az
S, O”, By pontok valodi haromszdget alkotnak, ha

SO" — B10" < SB; < SO" + 0"B;y,

azaz 0" 0" = 0" By = 0" A figyelembevételével

Sa  Sp 284 Sq

1 SO < 8By <S4, 2<% 2 284.

(1) <SBL<SA, p<g<4, 5 <s<s

(A szimmetria miatt hasonlo feltétel varhato s, két korlatjara; valoban a feltétel elsé felébdl s, < 2sp, a masodikbol

Sa > Sp/2.)

Megjegyzés. B a By pontbol tgy is kiadodik, ha ezt elbb S-re tiikrozziik (B7), majd S-bdl a 2-szeresére nagyitjuk.

Ez adja a fenti szerkesztés kovetkezs véltozatét: k' tiikorképe Aj-re k*, az S koriili 2s,/3 sugart kor k**, és ekkor B
a k™ és k™ metszéspontja.

Igloi Ferenc (Szeged, Radnoti M. Gimn., L. o. t.)

II. megoldas (vazlat). A keresetthez hasonlo haromszoget szerkeszthetiink egyszeri szamitas alapjan, ezt azutan
a kivant nagysagra transzformaljuk. A szokasos jelolésekkel

a? b?
sizz—i—bz, s%zz—i—az,
ezekbdl
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2. dbra

A szerkesztést a 2. dbra vazolja. A négyzetgyokok szerkeszthets voltanak feltétele azonos (1) aldhtzott részével. Itt
nincs sziikség harmadolasra.

Megjegyzések. 1. Kissé hosszabb a kovetkezd eljaras. (2) felhasznalasaval

4 22
(3) 02:a2+b2:5(5i+5§)7 c:\/mww%s}i

vagyis az sq, sp befogokkal meghatarozott derékszogl haromszog atfogojat egy 1 és 2 befogdkkal szerkesztett derékszogi
haromszog felhasznalasaval kicsinyitve megkapjuk c-t, ebb6l az ABS haromszoget, és azt kiegészitjilk. A

2 2 2 2
§|sa — 8| < 2\/% < g(Sa—FSb)

feltétel els6 fele mindenesetre teljesiil, a masodik fele pedig akkor, ha
252 — 5545y + 257 = (254 — 5p) (54 — 253) < 0.

Backhausz Bedta (Budapest, Sagvari E. Gyak. Gimn., III. o. t.)

2. A keresett haromszoghoz hasonlot szerkeszthetiink a kévetkezGk alapjan is (3. abra).
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3. dbra

A B-bél A A-val parhuzamosan huzott egyenes esse C A-t Bg-ban. Ekkor CBy = 2CA = 4CBy, és BBy = 2A1 A =
2sq. Ennek alapjan egy derékszog egyik szardra CBT, CA* = 2CBy és CB; = 4CBj tavolsagot mériink, majd
megszerkesztjik a masik szarnak azzal az Apolloniosz-korrel valo B* metszéspontjat, amelynek pontjaira a By-t6l és
Bj-t6l valo tavolsagok aranya sp : 2s,. Végill az A* B*C haromszoget kell6en nagyitjuk vagy kicsinyitjiik.



