a) Legyen a két tortszam x és y, a méasodik kovetelményben szerepls pozitiv egész szamok pedig A és B, vagyis

1 1 4 4
(1) —A<1—0+7—0)—£-A, y=5:"B.
Ekkor az els6 kovetelmény szerint

4
=—(A+B)=38
z+y=g-(A+B)=8,
(2) A+ B =T10.
Szamaink sorrendjére nem vagyunk tekintettel, igy elég azokat a megoldasokat keresniink, amelyekben pl. x < y,
vagyis A < B. Ekkor A folveheti az 1, 2, ..., 35 értékeket, B értéke pedig rendre 70 — A = 69, 68, ..., 35. Igy (1)

szerint 35 a kovetelményt kielégits x, y tort-par van. Nem zartuk ki az A = B = 35 értéket, amikor x = y = 4, mert
az egész szamok is a tortek kozé tartoznak. Megfelelnek pl.

4 276 16 40
A=1 én — és ——; A=2 ¢ — ¢ —.
esetén 3% és 35 0 esetén - és -

b) Az tjabb kovetelmény az el6bbi kett6hoz csatlakozik, ennélfogva a megoldasokat a fentiek koziil valogathatjuk

8
ki, pl. a fenti méasodik szampélda két tagja a — altortnek 2-szerese, ill. 5-sz0rose, tehat megfelel.

Legyen a kérdéses altort r(> 1), és
z=C-r, y=D-r,

ahol C és D az 1-nél nagyobb természetes szamok. Ekkor egyrészt

(3) r+y=(C+D)r=S38,
O+D:§<8,
r
masrészt
z_A_C_a
y B D b

A C
itt % az 5 és D tortek legegyszertibb alakja, A = k-a, B=Fk-b, és k az A, B szamok legnagyobb kozos osztdja,

tovibba C' > a, D > b.
Ezeket (2)-be és (3)-ba beirva
70
ka+b)=70, atb=--<C+D<8,

70
tehat k a g—nal nagyobb természetes szam, és osztoja 70-nek. Mivel még k < ka = A < 35, azért k csak 10, 14 és 35
35
lehet, tovabba a < —.
Ezek szerint k, majd a értékét megvalasztva A, B, b és a + b szOba jovo értékeire a kovetkezGket kapjuk:

I. II. III. Iv. V. VL
10 10 10 14 14 35

k

a 1 2 3 1 2 1
A 10 20 30 14 28 35
B 60 50 40 56 42 35
b 6 5 4 4 3 1
a+b T 7 5 5 2

Az I-V. értékrendszerekben (3) miatt C' = a és D = b, igy azonban I-ben és IV-ben nem teljesiil C' > 1. A II. és
II1., valamint az V. értékrendszerben a kérdéses altort

r= 5 28 g B
-~ C+D T 5
A VL értékrendszerben A = B miatt C = D = 2, x és y kozos értéke 4, és ez elGallithato a 2/1 altortbol.
Mindezek szerint az Gjabb kovetelménynek eleget tevs tort-parok:
16, 40 24 32 16 . 24 4 4
— s — — & — - és -
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