Legyen az ABC haromszogben AC = BC, AB felez6pontja F, egy a C koriil r = C A sugarral irt kor k. Ez az
alakzat szimmetrikus az AB alap f felezd merélegesére nézve, igy k-nak A-bdl és B-b6l huzott érint6i egymasnak az
f tengelyre vonatkozo titkorképei. r = C' A esetén csak egy-egy érinté hiazhato (r > C A esetén a kérdés targytalan).

A tiikros érintéparok f-en metszik egymast, ill. az egyik par parhuzamos, ha r = AF, ha pedig r = C'F', akkor egy
érintSpar egybeesik. CF = AF esetén a két kivételes eset egyszerre jon létre.

Forditva, f-nek minden, az F-t6l és C-t6l kiilonb6z6 P pontja a mértani helyhez tartozik, ti. akkor adodik P,
amikor r = CT, ahol T a C-nek PA-n lev§ vetiilete; ekkor ugyanis CT < CA, méasrészt PA nem azonos f-re vett
PB tiikorképével, igy P val6sidgos metszéspont. F' a fenti 2. eset miatt nem felel meg P-ként, P = C' viszont r = O-ra
vezetne.

Legyen most r < CA, igy az A-bol k-hoz hazott ey, es érinték kiilonbo6zok, legyen érintési pontjuk Th, ill. Ts, az
e1-nek f-re valo tiikorképe €] — ez Atmegy B-n és T-ben érinti k-t —, végiil es és €] metszéspontja M. Megmutatjuk,
hogy M rajta van az ABC haromszog koré irt kg koron.

Forgassuk el az abrat C koriil ugy, hogy A képe B legyen. Ekkor ey képe €}, ugyanis ez abba a B-bdl hazott
érint6be megy at, amibe ugyanolyan forgatés viszi 4 BC-t, mint amilyennel AC atvihets es-be. De ea-t €)-be az
AC-re, majd f-re valo tiikrozéssel is atvihetjiik; ezek soran AC helybenmarad, majd BC-be megy at, az 6t ea-be vive
forgéas nagysiaga nem valtozik, a forgas irdnya pedig kétszer az ellenkezGjére valtozik, igy az AC-t ex-be és BC-t €}-be
vive (egyik) forgas iranyra is megegyezik. Mivel To-t a forgatas TY-be viszi at, igy tehat a To AC'<t és T} BC'< egyenld,
forgasi irdnyra nézve is.

Ha M az AB egyenes ugyanazon oldalan van, mint C, akkor M C' A-boél és B-bdl egyenld szogben latszik, ha pedig
M és C az AB egyenes ellenkez6 oldalan van, akkor az AC BM négyszog A és B csticsanak egyikénél levs belss szog
a masiknal levs kiils6 szoggel egyenls. A négyszog tehat hurnégyszog. Igy M mindkét esetben rajta van az A BC
haromszog koré irt koron, ko-on. Ez nyilvanvaloan igaz akkor is, ha M egybeesik A-val, ill. B-vel (r = CF).

Forditva, kg barmely M pontja az utébbi médon hozzatartozik a keresett mértani helyhez, kivéve C-t. Ugyanis az
M A, M B egyenesek kozti egyik szog felezGje az M C egyenes, hiszen C felezi ko-nak A és B kozti egyik ivét. Eszerint
van olyan C kozepi k kor, melynek érintéi M A és M B. Nyilvanval6an maga az A és B pont is hozzatartozik a mértani
helyhez; a C-vel atellenes D pont ezen az uton nem adodik ki (r = C'A esetén csak egy-egy érints van, és ezek egymas
képei f-re), viszont f révén hozzatartozik a mértani helyhez.

Mindezek szerint a keresett mértani helyet ko és f alkotja a C és F' pont kivételével.
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