I. megoldas. A feltevés szerint ka-nek M-beli érintje dtmegy ki-nek O; kozéppontjan, ki-nek M-beli érintGje
pedig ko-nek Oy kdzéppontjan, vagyis O1 M Os<t = 90°. A kozos hiir egyenese merdleges az O1 0 szimmetriatengelyre,
igy azt kell belatnunk, hogy BOs mersleges O1O2-re, mas szoval hogy az ABO, haromszog A-nal és B-nél levs szogei
egyméasnak potszogei.

o B

Legyen A a tengelynek és ki-nek ko-n kiviil fekvs metszéspontja. Ekkor M az A, B pontpar kozt fekszik, hiszen
az MO; egyenes elvéilasztja A-t ko-t6l. Igy, mivel M AO; és M BOs egyenld szart haromszog,

O2BA<t = O:BM < = OoMB< = (180° — O2MO1<) — O1 M A< = 90° — O1 AM < = 90° — O3 AB«,

amit bizonyitani akartunk.
Ha pedig a tengelynek és ki-nek ko-n beliil fekvé A’ metszéspontjat tekintjiik, akkor M A’-nek A’-n tali meg-
hosszabbitdsa metszi kao-t B'-ben. A" az 0104 szakaszon van, igy az el6bbi szamitashoz hasonléan

OQB/A/<I = OQB’MQ = OQMB/<I = OQMA/< =09 MO1< — OlMA/<I =
—90° — Oy A'M< = 90° — 0, A' B'<,

vagyis az allitas a tengely és k; mindegyik metszéspontjabol kiindulva érvényes.
Préhle Sarolta (Sopron, Széchenyi I. g. L. o. t.)

II. megoldas. A korok merdlegességébdl kovetkezik, hogy ko M-ben hazott érintGje atmegy ki koézéppontjan, O1-
en. Ezt felhasznélva azt fogjuk megmutatni, hogy a koz6s hiurra meréleges AO; egyenes parhuzamos a B-ben htzott
érintGvel (ami viszont merdleges a ko kérdéses atmérGjére).

Legyen az utébbi érinté metszéspontja Oy M-mel C. Az AO1 M és BC'M héaromszogek egyenld szartak, mert az
elébbinek két oldala ky sugara, az utdébbié pedig a C-b6l ka-h6z hazott érintészakaszok. A két haromszog M-nél levs
szoge egyenls, mert ha A a centralisnak és kij-nek ko-n kiviili metszéspontja, akkor csiucsszogek, ha pedig a ko-be
es6 metszéspont (az abra A’ pontja a megfelelé B’ és C’ ponttal), akkor egybeesnek. Igy egyenlsk a masik szarral
szemkozti szogek is a két haromszogben:

O01AM< =CBM«, ill. O01A'M< =C'B'M«.

Ezek a szogek tehat az elsd esetben valtoszogek, a masodik esetben egyallasu szdgek, ebbdl pedig az allitott parhuza-
mossag kovetkezik.

III. megoldas. Tovabb hasznéljuk a fenti jeldléseket, valamint azt a megallapitast, hogy az O1 M O2< derékszog.
Forditsuk el k1-et M koriil a k7 helyzetbe gy, hogy O1-nek 4j, OF helyzete az M O félegyenesre jusson. E forgatas
szoge derékszog, igy A-nak és A'-nek uj, A*, ill. A™ helyzete az M B’, ill. M B egyenesen adodik, hiszen AA" a k;
atmérGje, tehat Thalész tétele miatt az AMA’ szdg is derékszog; tovabba A*A™ 1 O102. Masrészt ki a ko-nek
nagyitott képe az M hasonlosagi kozéppontra nézve, igy B’ képe M B’ és ki metszéspontja, A*, ugyanigy B képe A™.
Eszerint ko-nek B-bél (B’-bdl) kiindulé atmérdje parhuzamos kf-nak A™*-bol (A*-bol) kiindulé atmérdjével, tehat
merdleges O109-re.

IV. megoldas. Legyen ko-nek az 0104 egyenesen levs atmérgje RS, ahol RO; < SO, tovabba a két adott kor

sugara rq, ill. ro. Megmutatjuk, hogy az A-nal kdzds szoggel biro6 ABO, és AA’ M haromszégek hasonlok; ebbdl méar
kivetkezik, hogy BOy A<t = A’M A<, ami a feladat allitasa.



ko nek A-bol huzott szeldire AM - AB = AR - AS. Ehhez

AR = AO; + 0105 — O3R = 0105 + 11 — 139,
AS = AO1 + 0109+ 028 = 0109 +711 +79 &8
0,02 =2 442,

ennélfogva

AM - AB = (0102 + T1)2 - ’I”g = 2T1(T1 + 0102) = AAI . AOQ,
AB : AOy = AA : AM,

allitasunk tehat helyes.
Hdrs Laszlo (Budapest, Kolcsey F. g. II. o. t.)



