I. megoldas. Az x° + y* Gsszeg kifejezhetd x + y és 2 + y? felhasznalasaval, a kovetkezs azonossigok alapjan:
2y = (x4 y)(a? —zy +y?) és
zy = ((@ +9)* = (2° +97)).

Ha x és y olyan értékek, amelyekre (1)—(3) fennall, akkor behelyettesitéssel és atrendezéssel kapjuk, hogy a, b, ¢ kozt
fenn kell allnia a kovetkezs Osszefiiggésnek:

(4) a® —3ab+2c = 0.
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II. megoldas. (1) és (2) szorzata alkalmas csoportositassal:
(5) ab= (v +y)(@* +y°) = (2* +4°) + ay(z +y).
Vegyiikk még a kovetkezd azonossidgot
a® = (z+y)* = (2® +y°) + 3zy(z + y).
Ebbdl (5) haromszorosat kivonva az xy-os tag kiesik:
a® —3ab = —2(2® + %) = —2¢,

és ez azonos (4)-gyel.
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IIT. megoldas. A fenti célszerd ligyeskedéseken kiviil a szokésos kikiisz6bolés is célhoz vezet. y = a — x-et helyet-
tesitve (2)-be és (3)-ba:

(©) > +(a—2)?—b=0, 2+ (a—1z)—c=0,
2z(x —a) +a® —b=0; 3ax(z —a) +a®> —c=0.
Végiil a balrol 4ll6 egyenl@ség 3a-szoroséabol kivonva a jobbrol allonak a 2-szeresét, ismét megkapjuk (4)-et.

Megjegyzés. A kérdés lényege az, hogy (1)—(3)-at x, y-ra vonatkozo egyenletrendszernek tekintve 3 egyenletiink van,
ami csak a talalt (4) foltétel teljesiilése esetén nem ellentmondo.



