I. megoldas. Legyen az AB él felez6pontja E, a D csucs tiikorképe FE-re F', és a C'F szakasz felez6pontja G. Ekkor
CFE az ABC és DFC haromszogek kozos sulyvonala, ezért S a kozos sulypontjuk, tovabba DG is silyvonala a CDF
haromszognek, igy a DS egyenes dtmegy G-n, és DS = 2D(G /3. Legyen még D tiikorképe G-re a H pont, C képe E-re
J. Alkalmazzuk a 1040. gyakorlatban bebizonyitott tételf] a CDFH, ADBF, CDJF és ACBJ paralelogrammékra:

(2) DS?* = gDGQ = %DHQ = %(2CD2 +2DF? — OF?),
(3) DF? =2AD* + 2BD* — AB?,

(4) CF? = w — CD?,

(5) CJ? =2AC? +2BC*? — AB?,

és helyettesitsiik (2)-be el6bb (3)-at és (4)-et, majd (3)-at és (5)-6t. Igy éppen a bizonyitando (1) &llitast kapjuk.
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II. megoldas. Legyen a C'S szakasz felezépontja K, igy K.S = SE, tehat DS a DEK héaromszog stulyvonala, DK

pedig a DC'S haromszogé.
Az 1. megoldasban idézett tételbdl adodik, hogy az a, b, ¢ oldala haromszog ¢ oldaldhoz tartozo s. sulyvonalra,
mint a paralelogrammavéa kiegészitett haromszog atlojanak felére, teljesiil
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Alkalmazzuk ezt a mondott két sulyvonalra; figyelembe véve, hogy EK = SC = 2CE/3.

2DE? +2DK? — 1CE?
(6) DS? = 1
- DK 2DS? +2DC? — ACE?
4
(7) felét (6)-hoz adva DK? kiesik, rendezéssel
) 2DE? 4+ DC? — 26:;E2
(8) DS* = 3

DFE az ABD, CE pedig az ABC héaromszog sulyvonala, azért hasonl6an

o _ 2D’ +2DB° —AB* ., 2AC%42BC — AB

DFE
4 ’ 4 ’
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ezeket (8)-ba helyettesitve (1)-et kapjuk.
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Megjegyzés. (8)-ban a c¢ oldal b-hez kozelebbi h harmadolojara ezt kaptuk:

_ 6b* + 3a® — 2¢?

h2



