a) Az elGiras szerint E és F, valamint H és G tiikkr6s pontpar az AB oldal f felez6 merélegesére nézve (1. abra).
Ezért az EG, FH szakaszpar is egymas képe, és J rajta van f-en; igy f a V-nek is tengelye. BF < BE miatt
EF =z > 0, masrészt DH < DG miatt © < a — z, z < a/2, 6sszefoglalva
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b) A V-idom ¢ teriilete az EF'J egyenls szaru haromszog teriiletével kisebb, mint az egybevagé EFCG és EFHD
paralelogrammak egyiittes teriilete, 2bx. Legyen az EF'J haromszog magassaga m, ekkor a GH J haromszog magassaga
b — m, alapjuk rendre x, a — 2z, s mivel nyilvanval6an hasonlok:
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ugyanis az egyenlet masik gyoke (1) szerint nem megengedett érték.

A szerkesztésben elég az F pontot kittizni. a/4 = ¢ jeloléssel (3) esetén
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Felhasznaljuk, hogy a méasodik tag nevezdje konnyen szerkeszthets, mint a c és 2¢ befogokkal bir6 derékszogl haromszog

atfogoja, masrészt a masodik tag és a nevezs mértani kdzéparanyosa c.

2. dbra



Legyen AB els6 és harmadik negyedels pontja P, ill. @ (2. &bra), mérjik fol a P-ben &llitott merdlegesre a
PR = PA, majd P-t6l A irdnyaban a PS = QR szakaszt. Ekkor az SR-re R-ben allitott merGleges AB-t a keresett
E-ben metszi, mert PR = ¢, PS = RQ = PRV5, PE = PR?/PS = PR/\/5, és igy AE = AP + PE megfelel (4)
utols6 el6tti tagjanak.

d) Tikrozziik az alakzatot az AB egyenesre (1. dbra): a pontok titkrképét a pont jele mellé tett 1-es indexszel
jeloljik. GC = EF = DH = D1 H; miatt D1 H1CG paralelogramma, és DG oldala atmegy FE-n, H;C oldala F-en.
Hasonléan DGy, ill. HCy atmegy E-n, ill. F-en. Legyen az AB, CD szakasz felez6pontja K, ill. L. Ha F az AK
szakaszon K-tol A felé mozog, akkor J; a K L; szakaszon K-t0l L; felé fut. A 'V alaka idom teriilete egyenlé a CDEF
trapéz és a G1HyJ; haromszog teriiletének a kiilonbségével. E fenti mozgésa soran a trapéz teriilete né — hiszen C'D
és a magassag valtozatlan, FF nd — a haromszog teriilete pedig csokken — mert J1 Ly és H1Gy = HG = CD — 2EF
csokken — a V-idomteriilete tehat né. Igy annak sem a minimuma, sem a maximuma nem létezik. — Nem lehet ugyanis
sem x = 0, sem = = a/2, igy pedig barmilyen megengedett xo-hoz (azaz ha 0 < xg < a/2) tartozo to teriiletet tekintjiik
is, barmely 0 és xo kozti x1-hez t1 < to és barmely xo és a/2 kozti xo-hoz to > to teriilet tartozik.
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