Rajzoljunk kort a haromszog koré és hizzuk meg C-ben a t érintéjét. Ez az a oldallal « szoget, a b oldallal 3 szoget
zar be, igy a cos « és beos 8 az a, ill. b vetiilete t-n. (1) tehéat azt jelenti, hogy C-t6l mindkét irdnyban alkalmas egyenld
tavolsagot mérve t-re, az ezekben t-re allitott merdleges metszi ki A-t, ill. B-t a korbdl (1. abra).
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A két mer6leges vagy érinti a kort, ekkor ABC' egyenl$ szart derékszogi haromszog, vagy egy-egy hurt metsz
ki, amelyek szimmetrikusak a C-ben t-re allitott m merélegesre. Igy 4 pontot metszenek ki, amelyek egy téglalap
csucsai. A és B tehat vagy szimmetrikusak m-re, és ekkor AC = CB, a haromszog egyenld szaru, vagy a téglalap
atellenes cstucsai. Utobbi esetben AB a kor egy atmérGje (a téglalap masik két csucsabol derékszogben latszik), s igy
ABC héaromszog C-nél derékszogi. (1) mindkét esetben valoban teljesiil, utobbiban azért, mert a C-ben t-re éllitott
merdéleges az érintési sugar, igy felezi AB-t, AC és BC vetiilete tehat AB egyik, ill. méasik felének is vetiilete.

Megjegyzések. 1. A feladat kitiizésekor a versenyz6k még csak hegyesszogek fiiggvényeir6l tanultak. Ha nem szo-
ritkozunk erre az esetre, akkor is tudjuk, hogy « és § koziil legalabb az egyik hegyesszog, ekkor (1) megfelel oldala
pozitiv, tehat a masik is, s igy a masik szognek hegyesszognek kell lennie.

2. A bekiildott megoldéasok altalaban felhasznéaltak a haromszogek szinusz- vagy koszinusz-tételét — amit még szintén
nem tanultak az iskolaban —, azonban a kozolt megoldas mutatja, hogy egyszerten célhoz ériink a koszinusz-fiiggvény
értelmezésén kiviil csak I. osztalyos ismereteket felhasznalva is.

3. Tovabbra is hegyesszogekre szoritkozva (1)-nek atrendezett
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alakja alapjan is megadhatjuk a valaszt a kérdésre, kizarélag a koszinusz-fliggvény definicidja alapjan.

2. dbra

Messe a C-ben CB-re, C' A-ra allitott meréleges AB-t Bj-ben, ill. Aj-ben. Igy (2) azt teszi fel, hogy a BB,C és
AA;C derékszogi haromszogek atfogodja egyenls (2. abra):

(3) BB, = AA;.

Ez nyilvanvaléan teljesiil, ha A; azonos B-vel, vagyis ha C-nél derékszog van, hiszen ekkor B is azonos A-val.

v < 90° esetén A a BB szakaszon, B az AA; szakaszon van, igy (3)-bol AB-t levonva B1A = BA;, és ugyanez
adodik v > 90° esetén is, ha AB = AB-bdl (3)-at kivonjuk. A B1 A és BA; szakaszokat C-bol ugyanakkora szégben
latjuk, ezért |y — 90°| nyilasua 41, io latokoriveik sugarai is egyenlSk. Azokat az iveket véve, melyek AB-nek azon az
oldalan vannak, mint C, az iv Oq, ill. O kdzéppontja a szakaszokkal egybevago, egyenls szari haromszogeket alkot. A
két iv egymas tiikros parja kozos hiregyenesiikre, az ABC haromszog C-bdl indulé magassagvonalara nézve. Ugyanez
all tehat a CAB;, C BA; haromszogparra, vagyis az A, B pontpéarra is, tehat ABC egyenls szari haromszog.

Ezek szerint a kérdéses haromszog vagy derékszogi, és benne a, b a befogdk, vagy egyenls szari, és benne a, b a
szarak.
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4. A (3)-ra tamaszkodva igy is befejezhetjiik a meggondolast (3. abra): AA,C és BB1C egybevagd derékszogi
haromszogek. Toljuk el az utobbit gy, hogy By az A-ba jusson, ekkor B az Aj-be jut, ezért C-nek 1j, C’ helyzete
is rajta van az AA; szakasz folotti Thalész-koron. CC’ felezd merdlegese AA;-re is merdleges, ezen tiikrozve AA;C’
atmegy A; AC-be, tehat CA = C'A; = CB.



