I. A gyokjel el6tti pozitiv szorzokat a gyokjel ala vive és elvégezve a miiveleteket, és a kinalkozo egyszertisitéseket,
minden esetben az els§ gyokmennyiséget kapjuk. Figyeljiikk meg, hogy a gyokjel alatti nevezd minden esetben osztéja
a gyokjel el6tt allo tort szamlaloja négyzetének. Jeldljik a-val azt a szamot, aminek a négyzetgyokét akarjuk kifejezni,
x/y-nal a gyokjel el6tti tortet, ekkor z-et a gyokjel ala vive az elmondottak szerint ilyen alakt Osszefliggeéseket kapunk:

= 5\/9624—2,

ahol z, y pozitiv egész és z olyan egész, amelyre |z| < 22, Atszorozva y-nal és négyzetre emelve
(2) ay? = 2% + 2.

Ha talalunk ennek eleget tevs z, y, z-t, akkor ezekkel fennall a kdvetkezs Osszefligges is:

(3) Va= 1+—

Ez annal érdekesebb, minél kisebb |z|. A fenti peldakban az (z|y|z) harmasok a = 2 esetén ((3|2| — 1), (4]3]2), (7]5]1),
(10]7] — 2); a = 3-hoz (7|4]| — 1), (12]7]3); @ = 5-hoz (20|9]5) és a = 10-hez (10|3| — 10). Ezekben a példdkban z osztoja
z2-nek, ehhez azonban nem kell ragaszkodnunk.

Megfigyelhetjiik viszont azt is, hogy amelyik példdkban a gyokjel alatti nevezs nem négyzetszam, ott a kiilsG tort
szamlaloja ay’ alaki, a belsé nevezd pedig ay’?, amit beirva a
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alakra jutunk (példainkban 2’ mindig 1 vagy —1). Innen atrendezéssel az
ay/z — $/2 4 ZI

osszefiiggést kapjuk, ami csak a bettik mellé tett vesszGkben tér el (2)-t6l. Igy (2) minden megoldasabol (3), ill. (4)
alapjan v/a-t elgallithatjuk a gydkjel alatt 6sszeggel is, kiilonbséggel is.
IT. Az 5-hoz és 10-hez fent megadott elGallitasokbol leolvashato a
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elgallitas, vagy az
32=72_-4, 5.1772=3824+1, 10-7*=222+6, 10-62=19>—-1
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Hasonloan a tovabbi gyokalapokhoz egy-egy (z|y|z) szamharmast valasztva:
6-22=5—-1, 7-32=82—-1, 11-32=10>-1, 13-5°=182+1,
14-42=152-1, 15-82=312-1, 16-32=132-25, 26-12=5%+1.
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Megjegyzések. 1. Ha a = 16, akkor ay? is teljes négyzet s igy z abszoltt értéke mint két négyzetszam kiilonbseégée,
mindig 1-nél nagyobb, de erre mar a korabbiakban is lattunk példat.
2. Az atalakitasok felhasznalhatok a gyokoknek az 1109. gyakorlat b alapjan val6 gyorsabb kiszamitasaban.

1Lasd ezen szamban 151. old.



