«) A behelyettesités megleps eredményre vezet, az I-III. szamharmasok esetében mindig — 286-ot kapunk, IV. és
V. esetében pedig egyforman 884-et.

B) Vegyiik észre, hogy K masodik szorzatéanak elsé tényezdje azonos az elsé szorzat harmadik tényezGjével, a 3.
szorzat 1. tényezGje a 2. szorzat 3. tényezGjével, 3. tényezGje pedig az 1. szorzat 1. tényezGjével, — tovabba, hogy
mindegyik szorzatban a 3. tényezs egyenls az elGtte allo két tényezs Osszegével. Ezeket felhasznaljuk a kivant szorzatta
alakitasban. Jeloljik egy-egy betivel az 1. szorzat 1., 2., valamint a 2. szorzat 2. tényezGjét:

r+2y+3z=A4, 2r —y—z =B, 2y —z—x=0C,
ekkor K igy irhatd, majd alakithato:

K=AB(A+B)+(A+B)-C-(A+B+C)+(A+B+C)-[A—(A++C)] - A=
= AB(A+ B)+ (A+ B+ C)(BC — AB) = B[(A> + AB) + (C* — A%) + (BC—
—AB)] = BO(B+C) = (=B) - (=0) - (B+ ).

Itt a harom tényezs rendre K els6, masodik, harmadik szorzata 2. tényezGjének (—1)-szerese, ennélfogva
(1) K=Wy+z—-22) (z+2—2y) - (x+y—22).

v) Itt a 2. tényezs gy képezhets az 1.-bdl, a 3. tényezd is a 2.-bol (végiil még az 1. is a 3.-bol), hogy az z, y, z
beti helyére rendre y, z, x betiit irunk, a szokésos kifejezéssel: z-et, y-t és z-t ciklikusan folcseréljiik. Ugyanigy all el
a III. szdmhéarmas az [-bdl, ez a magyarazata annak, hogy III. és I. esetében ugyanazt az értéket kaptuk K-ra, hiszen
K-nak (1) alakjaban igy csak a tényezgk sorrendje valtozik meg.

Azt is latjuk, hogy z, y, z helyére rendre az = +u, y + u, z 4+ u szamot irva, ahol u tetszés szerinti szam, (1) tényez6i
valtozatlanok maradnak, mert pl. az els6ben 2x ugyanannyival valtozik, mint az y + z. Ez magyarazza meg a II. és az
I. szamharmasok esetében addédott egyenlGséget, u = 10.

ATV.és V. eredmények megegyezésének magyarazataban (1) mindkét észrevett tulajdonsagat folhasznaljuk: Legyen
u = —3, ekkor a mésodik tulajdonsdga szerint a IV. szamharmassal megegyezd értéket ad az ¢ = 1 — 3 = -2,
y=8—3=25, z=11— 3 = 8 szdmharmas, ebbdl viszont ciklikus cserével adédik az V. szamharmas.

Megjegyzés. K egyszertibb alakra hozasa szdmos mas modon is lehetséges. Pl. a szorzatok 1. tényezGje helyére
egy-egy 4j bettit bevezetve:

r+2y+32=D, y+2z4+3x=F, z+2x+3y=F,

Osszefiiggéseinket egyenletrendszernek tekinthetjiik, x-et, y-t és z-t ismeretleneknek, D-t, E-t, F-et paramétereknek
tekintve. Innen
1
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SDHTE+F),  y=o(D-5E+TF), ==
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= 35 (7D + E — 5F),

ezekkel az 1. szorzat 2. tényezdje
1
e —y—2z= E(—18D+18E):E—D,
amit font is észrevettiink. Hasonldéan a 2. és a 3. szorzat 2. tényez6je F — E, D — F. K-nak igy ad6do
S=D-(F-D)-E4+E-(F-FE)-F+F-(D-F)-D

alakjat sem nehéz (F — D)(F — E)(D — F) alakra hozni.
Nem lehetne viszont hasonlé alakitast végezni pl. az 1. szorzat tényezsit véve paramétereknek, mert — mint lattuk
— ezek nem filiggetlenek egymastol.
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