I. megoldas. A leirt helyzet létrejon pl. az 1. dbra szerint, ugy, hogy a CA, C;A; oldalparon haladva egyirany-
ban mozgunk, AB-n és A; Bj-en pedig ellentétes iranyban; igy A-ban balra, A;-ben pedig jobbra fordulunk el el6zé
menetiranyunkhoz képest. Legyen A;, By, C; tiikorképe rendre az A, B, ill. C kézéppontra nézve As, Ba, Cs, a veliik
meghatarozott haromszog Ho.

1. és 2. dbra

A CA#C1 A; feltevés miatt CAA;Cy paralelogramma, tehat CCy és AA; egyirdnytan parhuzamosak és egyen-
16k, ezért ugyanez all a tiikkrozésiikkel elsallo CCy, AAs szakaszokra, tehdt CCyAs A paralelogramma, és igy CoAs
parhuzamos, egyiranyu és egyenlé C' A-val és C1 A;-gyel.

AB# A, B, miatt ABA;B; paralelogramma, atloi AA; és BBi, legyen metszéspontjuk K. Igy KA = AA;/2,
KAy =3-AA;/2, tovabba BBy = BBy és KB = BB;/2 miatt KBy = 3- BB;1/2, és Ay a KA félegyenesen, Bs a
K B-n van. Eszerint a KA3Bs és K AB haromszogek hasonlé helyzetiek a K kozéppontra nézve, a nagyitas aranya
3: 1, tehét A2B2 || AB H AlBl, és A2B2 =3-AB.

Igy a H, Hy, H, haromszogben a, CD, C, Dy, ill. C3D, magassagok is parhuzamosak, ezért az ACD, A,C, Dy,
AsCo D4 sz6gek, mint egyallasa szogek, egyenldk, az ezeket tartalmazo derékszogt haromszogek az dtfogdk mar belatott
egyenlGsége miatt egybevagok, tehat CD = C1 Dy = CyDy. (Amennyiben C A mer6leges AB-re, akkor D, D1, Do rendre
azonos az A, Ay, As csuccesal.)

Mindezek szerint, a teriiletet is az illet6 hdromszog jelével jellve

1 1 1 1
H=§ABCD=§A13101D1=H1, és H2:§AQBQ'CQD2:§'3AB'CD:
=3H = 3H,;.

Ezt kellett bizonyitanunk.

A feladatban leirt helyzet még egy modon létrejohet. Ha H és H; el6irt koriiljarasaban az AB, A; B; oldalparon
haladva ugyanabban az irdnyban mozgunk, akkor az ellentétes iranyu koriiljaras csak ugy adédhatott, ha az el6z6
CA, C1A; oldalpéron ellentétes iranyban mozogtunk (2. dbra). Ebb6l a helyzetbdl a B, C, valamint By, C; bettparok
folcserélésével a fentit kapjuk, és az Gj betiizés szerinti koriiljarasok is egymassal ellentétes iranyiak, mert az 4j irdny
mindkét haromszogben ellentétes iranyu az eredetivel.

Fiala Tibor (Budapest, Rakoczi F. g. IL. o. t.)

II. megoldas. Egyszert helyzet adodik, ha A; egybeesik A-val és Cy a C-vel (3. abra), hiszen két egyenes egybeesése
a parhuzamossag kiilonleges esete; mas szoval ugyanaz az egyenes jatssza AC és A1C; szerepét. Ebben a helyzetben
ugyanis As is A-ba esik, Cy a C-be, tovibba B és By egymas tiikorképei A-ra, Bs is az AB egyenesen adodik, vagyis
mindharom héaromszognek egy oldala — AB, A1 By, ill. A3Bs — ugyanazon az egyenesen van. Tovabba kozos az erre
merdleges magassaguk is, és a bizonyitas lesziikiill A, By = 3 AB belatasara: A felezi BBi-et, B felezi By Bj-et, tehat
AyBy = ABy = AB+ BBy = AB+ BB; = AB+ 2AB = 3AB.
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3. és 4. dbra

Eszerint elég azt belatnunk, hogy ha Hj-et valamilyen irdnyban eltoljuk a H; = A} B} C} helyzetbe, és a vesszGs
csticsok tiikorképe a megfelels A, B, C' kozéppontra nézve rendre A5, Bh, Ch, akkor az ezekkel meghatarozott Hj
haromszog Ho-nek eltolt képe, tehat egybevago vele, teriiletiik egyenls. Pontosabban azt allitjuk, hogy Hj-t a Ho-be a
fentivel ellentétes iranyu, egyenls nagysagu eltolés viszi at. Ezt is elég egyetlen csicsra belatni, ez pedig abbdl lathato,
hogy a szerkesztés szerint az Ay A} elmozdulas az A; A] elmozdulas tiikorképe A-ra nézve (4. abra), més szoval A koriili
180°-o0s elforgatottja. Az irdny e forgatas miatt valik ellentétessé.

Ezek szerint az 1. abra H; haromszogét ugy eltolva, hogy A; az A-ba jusson, C; a C-be jut, és a teriiletek
megvaltozasa nélkiil elGall a vizsgalt egyszerd helyzet.
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