I. megoldas. 1. A 9-13 szamok Osszes elGéllitasa az 1-10 egész szamokbol valasztott két kiilonb6z6 szam Gssze-
geként:

9=14+ 8=247=3+6=4+5,
10=1+ 9=2+4+8=3+7=4+6,
11=14+10=2+9=3+8=4+7=5+6,
12=2+10=3+9=4+8=5+7,
13=34+10=4+9=5+8=6+7.

9-et 1 + 8 alakban elGallitva 10-et a fel nem hasznalt szamokbol 3 + 7 és 4 + 6 alakban kaphatjuk. Az els6 esetben
12-t és 13-at mar csak a 2 + 10, ill. 4 + 9 adhatja ki, és a hatra levé 5 4 6 elgallitja a 11-et, hiszen az 1-10 szamok
Osszege egyenld a 9-13 szamok Gsszegével, ezért az elsé négy elGallitdsban f6l nem hasznalt két szam Osszege mindig
a még hatra levs Osszeget adja. A masodik esetben pedig csak a 11 = 2+ 9 és 13 = 3 + 10 elgallitdsoknak szabad
mindkét tagja.

9-et 2 + 7 alakban véve 10-re ismét két lehetGség marad: 149 és 4+ 6. Az elsd esetben 12 mar csak 4 + 8 alakban
allithato els, és ezért 13 csak a 3 + 10 alakban, a masodikban pedig egyértelmiden 12 =3 + 9, és ezért 13 =5+ 8.

9-et 3 + 6 alakban képezve vagy 10 =1+ 9, vagy 10 = 2 + 8. Az els6 esetben csak 11 =4+ 7 és 13 = 5 + 8 marad
lehetséges, a masodikban csak 12 = 5+ 7 és 13 = 4+ 9. Utoljara a 9 = 4 + 5 elgallitasbol kiindulva 10-re harom
elgallitds marad fenn, viszont a 12-re csak kettd, célszerd ezzel folytatni a parokba rendezést. Véve a 12 = 2 + 10-et,
mér csak 11 =3 + 8 és 13 = 6 4+ 7 marad; ha pedig 12 =349, akkor 13 =6+7, 11 =1+ 10.

Ezzel a 9-es szam minden elGallitasat minden leheté modon teljes parokba rendezéssé fejlesztettiik, minden kivant
csoportositast elGallitottunk és a kovetkezS 8 csoportositast kaptuk:

9 10 11 12 13

I 1+38 3+7 5+ 6 2+10 4+ 9
II. 1+38 446 2+ 9 5+ 7 3+10
I11. 247 1+9 5+ 6 4+ 8 3+10
IV. 247 4+6 1+10 3+ 9 5+ 8
V. 3+6 1+9 4+ 7 2+10 5+
VL 3+6 248 1+10 5+ 7 4+
VIL 4+5 1+9 3+ 8 2+10 6 +
VIIL 4+5 2+8 1+10 3+ 9 6 +
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Eszerint a szamparok Osszegei nem mindig hatarozzak meg egyértelmten a szdmok parokba rendezését.

I1. Az 1-es szam parjat 9—féleképpen valaszthatjuk meg a tobbi szamok koziil. Mindegyik parbaallitast 7—féleképpen
folytathatjuk tgy, hogy a mésodik par elsd tagjanak a még rendelkezésre 4ll6 szamok legkisebbikét valasztjuk, mert igy
e par masodik szama mindig 7-féleképpen valaszthato a tovabbi 7 szam koziil, tehét az ilyen tovabbfejlesztések szama
9.7. Hasonl6an a harmadik, majd a negyedik par els6 tagjanak a még par nélkiil allok legkisebbikét véve, ennek parjat
a 3. parban 5—féleképpen, a 4. parban 3—féleképpen valaszt hatjuk, tehat a tovabbfejlesztések szama el6bb 9 -7 - 5-re,
majd 9-7-5-3 = 945-re emelkedik. Ennyi az 5 parba rendezés lehet&ségeinek szama, mert mindig figyelembe vettiik a
tovabbfejlesztés minden lehetGségét, ezek mind kiilonbdznek egymaéstol legalabb egy parban, végiil mert a kialakitott
4 par minden esetben meghatarozza az 6todik part is. — Eszerint az illet6 helyesen szamolt.
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II. megoldas a feladat II. kérdésére. n kiilonbozé elembdl kettSt n(n — 1)/2-féleképpen lehet kivalasztani, mert
a par els6 tagjanak n-féle kivalasztasa utan a 2. tagot csak n — 1-féleképpen valaszthatjuk, az igy adodo n(n — 1)
péarba allitasi lehetdség azonban minden part 2-szer ad meg, pl. a, b és b, a alakban. Eszerint ha a céduldkra felirt 10
szamunk parokba rendezését tgy hajtjuk végre, hogy egy zacskdbol egymés utan négyszer 2—-2 cédulat huzunk ki 1-1
par tagjaiként, és a bennmaradt 2 szamot is egy parnak tekintjiik, ezt

2 2 2 2

109 87 65 43

feleképpen végezhetjiik el.

Igy azonban minden egyes 5 parba rendezést tobbszor is megkapunk, mégpedig annyiszor, ahanyféleképpen 5
kiilonbozé targyat — itt a parokat —sorba lehet allitani. Erre 2-3-4-5 lehet&ség van, mert letéve egy targyat, a masodikat
ehhez képest 2-féleképpen helyezhetjiik el: eléje és mogeje, a harmadikat 3-féleképpen: az elsé elé, a masodik elé és a
méasodik mogeé s i. t.

'Kz a feladat az Elet és Tudomany 1966. évi 49. szamanak rejtvénye volt.



Most mar a 10 szam 5 parba allitasi lehetGségeinek szamat — ha a parok sorrendjét nem tekintjiikk — gy kapjuk,
hogy a fentebbi szdmot osztjuk az utébbival:
10-9-8-7-6-5-4-3
24.2.3-4-5

=5-9-7-3=945.
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