
Ismételten felhasználjuk a következ® azonosságot:

(2) (a− b)2 + (a+ b)2 = 2 (a2 + b2).

Legyen el®ször 3− t2 = a, 2t = b. Így az (1) kifejezések négyzetösszege

S2 = 16t2 + 2
[

(3− t2)2 + 4t2
]

= 2
[

(3− t2)2 + 12t2
]

=(3)

= 2
[

9 + 6t2 + t4
]

= 2
(

3 + t2)2,

tehát az els® állítás helyes, hiszen ha t egész szám, akkor 3 + t2 is az.

(1) második és harmadik kifejezésének négyzete így alakul:

[(3 − t2)∓ t2] = (3− t2)2 + 4t2 ∓ 4t(3− t2).

Helyettesítsünk most (2)-be a = (3− t2)2 +4t2-et és b = 4t(3− t2)-et, így az (1) kifejezések negyedik hatványainak

összege

S4 = 256t4 + 2
[

(3− t2)4 + 8t2(3 − t2)2 + 16t4 + 16t2(3− t2)2
]

=

= 2
[

(3 − t2)4 + 24t2(3− t2)2 + 144t4
]

= 2
[

(3− t2)2 + 12t2
]2

,

és (3) felhasználásával

S4 = 2(3 + t2)4,

ami valóban teljes negyedik hatvány kétszerese, amennyiben t egész szám.
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