I. megoldas. I. Az a, b, ¢ paramétereket egyeldre kiilonboz6knek tekintjiik. Vonjuk ki (2)-bél (1)-et, (3)-bol (2)-t,
majd a keletkezs (7)-nek (b — a)-szorosabol (6)-nak (¢ — b)-szeresét:

(6) b—a)y+(b—a)(a+b)z=B—A,
(7 (c=b)y+(c=b)(b+c)2=C - B,
(8) (b—a)(c=b)(c—a)z=(b—a)(C—B)—(c—b)(B—A).

Innen kiszamithatjuk z-t, az eredmény alapjan (6)-bol y-t, majd mindkettd alapjan (1)-bél z-et. Legyen roviditéstil
(b—a)(c—0b)(a—c) =k,

igy kell§ atalakitasok utén, a szamlalokat A, B és C' szerint rendezve

) z=—%[(C—b)A—l-(a—c)B—i—(b—a)C],

(10) yz%—(a—i—b)z:%[(g—bz)/l—i-
+ (a® = ¢®) B+ (b* —a®) C],

(11) :E:B—by—bzz:—%[bc(c—b)A—l—ca(a—c)B—F
+ab(b—a)C].

Eseteinkben azonban egyszertibb a behelyettesités, ha sem (8) jobb oldalan, sem tovabb nem bontjuk fel az A, B, C
paraméterekbdl képezett kiilonbségek zarojeleit:

1

(12) e= 2 [e=b)(B-A)~(b—a)(C-B),

y=—z[(@~¥)(B-4) -7 - a?) (C - B)),

(13) =B+ —[c(c—b)(B—A)—a(b—a)(C - B)].

II. Marmost a (4) értékrendszer esetében (12)-bdl, (10) elsé alakjabol és (13)-bol

B-—A
z=0, T = =-1

=1, r=B4+b=a+b+c
b—a

Az (5) értékrendszer esetében pedig ugyanezekbdl az alakokbol

B-A
221, y:m_(a'i‘b):—(a‘f'b'i‘c),

x=B+b(a+c)=ab+ bc+ ca.

II. Ha a, b, c kouiil ketts egyenld, pl. ¢ = a # b, akkor (3) és (1) bal oldala azonos, ezért a rendszernek vagy nincs
megoldasa — ha ti. a jobb oldalaik nem egyenlsk, mert igy (3) és (1) ellentmondok —, vagy szamtalan sok megoldasa
van — amennyiben (3) és (1) jobb oldalai egyenltk, mert igy a harom ismeretlen meghatarozasara csak két fiiggetlen
egyenletiink van. ¢ = a esetén (4)-ben is, (5)-ben is C' = A, igy az utobbi eset all fenn. z értékét tetszés szerint valasztva
(9)-bél, majd (1)-bsl

y—b——(a+b)z,
T = —a(f_A)—i—abz: bi_aB—i— bz

Specialisan (4), majd (5) esetében:
y=-1-(a+b)z, y=-a—(a+b)z,
T = 2a+ b+ abz; z=a(a+0b)+ abz.

Ha pedig a = b = ¢, akkor — az el6irt (4) és (5) esetben — az (1)—(3) egyenletek azonosak, barmelyik két ismeretlen
értékeét tetszés szerint megvalasztva a harmadikat veliik kifejezhetjiik, szamtalan sok megoldas van.
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II. megoldas. (arra az esetre, ha a, b, ¢ kiilonb6z6). A feladatot ugy is felfoghatjuk, hogy annak az

x+yu+zu2



legfeljebb méasodfoku polinomnak az z, y, z egylitthatoit keressiik, amely az u = a, b, ¢ helyeken rendre az A, B, C
értéket veszi fel. Megoldhatjuk a feladatot az interpoléacids polinomokra vonatkozé ismeretek alapjan is[ Ez a polinom
az idézett cikk (2) és (3) kifejezéseit felhasznalva, Lagrange-féle alakjaban a kovetkezo:

PRCEL IR WO (UL IR R UL

(@a—=b)(a—c) (b—a)(b—c) (c—a)(c—b)’
tehat z-t megadja e polinomban u? egyiitthatoja, y-t az u egyiitthatoja, z-et pedig az u-t nem tartalmazo tag:
7 A L B L C
“(a=b)a—c) (b—a)b—c) (c—a)lc—b)
b+t A  (et+a)B  (a+D)C
(a—b)la—c) (B-a)lb—c) (c—a)(c—10)’
. bcA caB abC'

(a —b)(a—c) + (b—a)(b—c)+ (c—a)(c—0)

Ezek a kifejezések konnyen a (9)—(11) alakra hozhatok.

Hasonloan a keresett polinom Newton-féle alakja, az idézett cikk (1) kifejezését megel6z6 meggondolas felhasznala-
saval, ¢1, ca, c3 helyére e1, ea, es egylitthatot irva, és a polinom el6irt értékparjait (b, B), (a, A), (¢, C) sorrendben
felhasznalva

e1+e(u—>b)+es(u—0)(u—a)=

c_p_B-4 (c—b)
B B-A A S .
=B+ b—a (U—b)+ (C—b)(C—G/) (u—b)(u—a),

innen csekély atalakitas utan z és x értékét a (12), (13) alakban kapjuk
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