I. megoldas. ElGszor azokat az adatokat hasznaljuk fol, amelyek az Osszes résztvevékre vonatkoznak. Legyen az
Osszes résztvevok szama n, igy mindenki n — 1 személlyel fogott kezet, és az Osszes kézfogasok szama az n(n—1) szorzat
fele, mert a szorzatban minden kézfogast mindkét személynél szamitasba vettik. Igy

nin —1)

5 = 946, n? —n—1892=0,

ennek pozitiv gyoke n = 44; negativ gyok ebben a feladatban nem hasznalhato.

A nagyobb csoportot kiildé A kozségbdl 1 tancossal és 1 kisérével, azaz 2 személlyel voltak jelen tobben, mint a B
kozségbdl, igy a B-bol résztvevok teljes szama (44 — 2)/2 = 21 személy, az A-belieké pedig 23.

Legyen a jelen levd (Osszes) fitk szama F, akkor a lanyoké 44 — F. Igy a kouziiliik osszeallithato fin-leany parok
szama

F(44 — F) = 484, ebbGl F? — 44F + 484 = (F — 22)? =0,

tehat F' = 22, és a leanyok szama szintén 22.

Legyen az A-beli fi-résztvevk szdma a, ekkor az A-beli leanyoké 23 — a, a B-beli fiaké 22 — a, a leanyoké
21 — (22 —a) =a— 1. Egy A-beli fit és egy B-beli leany a(a — 1)-féleképen allithato parba, a forditott parbaallitasok
szama (22 — a)(23 — a), innen

ala—1)+ (22 — a)(23 — a) = 246, a* —23a +130 = 0.

Az ad6do a; = 10 és ag = 13 gyokokbdl két lehetGség jon szoba. Vagy a fiuk Osszetétele volt ez: A-beli 10 és B-beli 12
— és ekkor a leanyoké: A-beli 13 és B-beli 9, — vagy forditva. (Ez el6re lathato volt a fitk és lednyok Gssz-létszaméanak
egyenld voltabol, valamint abbol, hogy minden ilyen parbadallitasban a fia, ledny szavakat felcserélve djra helyes part
kapunk.)

Attériink a csak a tancosokra vonatkozo adatok folhasznalasara. Jeloljiik az dsszes fin-tancosok szamat f-fel, igy a
ledny-tancosok szama f — 1. Mivel a bel6liik Gsszeéllithato tancos parok szama

f(f—=1)=306,  f*—f—306=0,

azért f = 18 (a negativ gyok itt sem hasznalhato). Eszerint 17 ledny tancos volt, Gsszesen 35 tancos, és a kisérék
szdma 44 — 35 = 9. Tovabba a B kozségbdl vald volt (35 — 1)/2 = 17 tancos és 21 — 17 = 4 kisérd, igy pedig az A
csoport 18 tancosbol és 5 kisérébdl allt. Azt is megtudtuk ebbdl, hogy kisérck koziil 22 — 18 = 4 fit és 9 — 4 = 5 leédny.

Legyen az A-beli fit tancosok szédma t, ekkor az A-beli leAnyoké 18 — ¢, a B-beli fiuké f —¢ = 18 — ¢ (véletlen
egyezés), a B-beli leanyoké pedig 17 — (18 —t) = t — 1. Igy az A csoportban ¢(18 —t) tancos part lehetett 6sszeallitani,
a B csoportban pedig (18 — ¢)(t — 1) part. Ezek Osszegét ismerjiik:

t(18 —t) + (18 — t)(t — 1) = —2t> 4+ 37t — 18 = 150,

2t2 — 37t + 168 = 0.

Ennek az egyenletnek két pozitiv szam tesz eleget, 8 és 10,5, az utobbi azonban itt nem felel meg, tehat A kozségbdl
8 fia és 10 ledny tancos volt jelen, B-bdl pedig 10 fin és 7 leany-tancos.

Eszerint a fenti as = 13-bél kapott Osszeallitas nem lehetséges, hiszen abban a B-beli fia résztvevék szama kevesebb,
mint a B-beli fit tdncosoké. Most mar a kisérsk faluk és nemek szerinti dsszetételét megkapjuk, ha a tancosok adatait
kivonjuk az 0sszes résztvevsk eloszlasara maradt egyetlen lehetéség adataibol.

Mindezek szerint az A csoport 8 tancos fiibol, 10 tancos leanybol, 2 kisérs fiubol és 3 kisérs lednybol allt, a B
csoportban pedig ugyanezek a szadmok rendre 10, 7, 2, 2.
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II. megoldas. El6szor azokat az adatokat hasznaljuk fel, amelyek csak a tancosokra vonatkoznak. Legyen a két
csoport tancos lednyainak egyiittes szama x, igy az Osszes tancos fiaké x + 1. Ekkor a tancosokbél alakithatd parok
szama, tekintet nélkiil a falujukra,

z(z + 1) = 306.

Eszerint 306-ot két szomszédos természetes szam szorzatara kell bontanunk. Torzsszamhatvanyok szorzataként 306 =
2-32.17, igy két-tényezds szorzat-elsallitasai 1-306 = 2-153 =3-102 = 6-51 = 9-34 = 17 - 18, koziiliik csak az
utolsé felel meg. Eszerint tancos leany 17 volt, tancos fiu 18, egyiitt 35-en voltak. S mivel a nagyobb A-csoportban
1-gyel t6bb volt a tancos, A-bol 18-an, B-bdl 17-en tancoltak a misorban.

Legyen a B-beli tancos leanyok szama y, ekkor az A-belieké 17 — y, a tancos fiiké pedig B-ben 17—y, A-ban y+ 1.
Igy az ugyanazon falubeli tancosok parba, allitasi lehetségeinek szama

y(17 —y) + (17 — y)(y + 1) = 33y — 2> + 17 = 150,

y(33 — 2y) = 133.



Eszerint 133-at agy kell felbontanunk két természetes szam szorzatara, hogy az egyik tényezd 2-szeresét a mésikhoz
adva 33-at kapjunk. Mivel 133 = 1-133 = 7-19 (az utobbiban mindkét tényezs primszam), konnyd belatni, hogy csak
y = 7 felel meg. A B-csoportban 7 leany és 10 fiu tancolt, az A-ban pedig 10 leany és 8 fia.

Jeloljiik az Gsszes lednyok szamét z-vel, az Gsszes fiakét u-val, ekkor egyrészt zu = 484, masrészt z > 17, u > 18.
A 484 = 22112 szamot ennek megfelelGen kell két természetes szam szorzatara bontanunk. Ennek egyediili lehetSsege
z =22, u=22.

Igy a kisérck kozott z — 17 = 5 leany volt, és u — 18 = 4 fin. Egyiitt 9-en voltak, koziililk 1-gyel tobb volt az A-beli,
tehat A-bol 5, B-bdl 4 kisérs volt.

Legyen az A-beli kisérsk koziil v ledny, ekkor 5 — v a fia, a B-beliek kozil 5 — v a ledny, és v — 1 a fit. Tovabba
A-ban az sszes leanyok szama 10 4 v, az Osszes fitké 13 — v, B-ben ugyanezek a szamok 12 — v, ill. 9 + v. Igy egy
A-beli leany és egy B-beli fit parba allitasara (104 v) (9+v) lehetSség van, a forditott parosra pedig (12 —v) (13 —v).
Innen

(10+v)(9+v) + (12 — v)(13 — v) = 246, v(iv—3)=0.

Nem lehet azonban v = 0, mert a B-beli kisér fitk v — 1 szdma alapjan v legaldbb 1, igy v = 3, ebb6l mar megkapjuk
az 1. megoldasban talalt Gsszeéllitasokat.

Nem hasznéltuk azonban fel a 946 kézfogasra vonatkozo adatot, ezért a megoldast csak akkor fogadhatjuk el, ha
eredményeink teljesitik ezt az el6irast. z = u = 22-b6l az Gsszes jelenlevSk szama 44, mindenki 43 személlyel fogott
kezet, igy a kézfogasok szama 44 - 43/2, hiszen a szorzatban minden egyes kézfogast mindkét személynél szamitasba
vettiink. Ez a szam 946, megfelel6. — Az utolsé adat megadasa f6losleges volt.
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