I. Vélasszuk az adott haromszog betiizését ugy, hogy csucsait A, B, C sorrendben koriiljarva a haromszog belseje
az utvonaltol balra legyen, mas széval ABC pozitiv koriiljarast adjon. Legyenek az oldalakra befelé irt haromszogek
ABC,, BCA;, CABjy, a kifelé irtak BACy, CBAy, ACBy (1. a — 1. b dbréak). A feltevés szerint az AC1 Bs, C3BA;,
Bj A2 C' haromszogek tugy keletkeznek az ABC haromszogbdl, hogy ezt rendre az A, B, C pont koriil a pozitiv forgasi
iranyban 60°-kal elforditjuk, ezért az AB, BC, C A oldalak 1j helyzetei harmaséval egyenld és parhuzamos szakaszokat
adnak:

(1) AC1#Cy B#DB1 As, C1Bo# BA1#A2C, By A4 A Co#C By .

Il.a. és 1.b. dbra

Barmelyik szakaszharmas két szakasza egy paralelogramma két szemben fekvs oldalat adja. Egy harmasbol két
szakaszt 3-féleképpen valaszthatunk ki — ti. azzal, hogy egymés utdn mindegyiket egyszer nem valasztjuk bele a
szakaszparba, igy a 3 harmasbol 3 - 3 = 9 féleképpen kaphatjuk egy-egy paralelogramma cstcsait.

Hasonléan az ACy By, C1BAy, BoA;C haromszogek az ABC héaromszognek A, majd B, végiil C koriili, negativ
iranya 60°-os elforditottjai, ezért az

(2) AC,, C1B, ByAy; CyoBy, BAy, A1C, B1A, AyCq, CBy

szakaszharmasok barmelyik pérja is paralelogrammat ad, de ezek azonosak a fentiekkel, most mindegyikiiket az el6bb
nem emlitett oldalparjuk révén kaptuk meg.

Amennyiben az ABC haromszogben van 60°-os vagy 120°-0s szig, egy-egy szakaszpar egy egyenesre esik, egy-egy
paralelogramma elfajul egyenesszakassza.

I1. Az oldalak f6lé egyenld szaru derékszogl haromszogeket rajzolva minden ilyen haromszogben a szarak — vagyis
a befogok — V/2-szor kisebbek az atfogonal, az eredeti haromszog megfelels oldalanal, masrészt az atfogon levs szogek
mindegyike 45°. Eszerint — ismét a fenti bet(izést hasznalva — a fenti két haromszog-harmas mindegyik tagja forgatva
nyijtdssal keletkezik az eredeti haromszogbdl, a forgatas szoge 45°, irdnya a két haromszog-harmasban megegyezd, a
nyujtas aranya 1/ V2, ezért az (1) és (2) szakaszharmasok tagjai kozott ismét fennall az egyenlSség és a parhuzamossag,
az allitas érvényes marad (2. abra).

2. dabra



Az 3. dbra

Derékszogi haromszogbdl kiindulva itt is elfajulasok allnak be (3. abra).
Berdcs Jozsef (Gy6r, Czuczor G. g. IL. o. t.) dolgozatabol kiegeészitésekkel

Megjegyzés. Szabalyos haromszogben az 1. eset pontrendszere csak 6 pontbol all, és 3 paralelogrammét tartalmaz.
Az emlitett elfajulasokkal szemben egyes specidlis esetekben viszont jabb paralelogrammak léphetnek fel, pl. az L.
esetben a 30°, 60°, 90°, a 30°, 30°, 120° szogii haromszogben.



