I. megoldas. Képezziik elgszor K elsé két tortjének Osszegét. Kozos nevezének az N = (a — b)(b — ¢)(¢c — a)
szorzatot véve a szamlalo igy alakithato:

S = (a®* = b*)(a® + %) + (* — A)(D* +*) =
—(® = a®) + (2 = a®)b? — (¢ — a®)b5.
Itt mind a harom zardjeles kifejezés oszthatd ¢ — a-val, tehat S/N egyszertsithets ¢ — a-val.

Egyszertisités utan az els6 két tag S/N Osszegének nevezdje ugyanaz, mint K harmadik tagjaé, tehat kozvetleniil
Osszeadhatok. Szamlaloik Osszege igy alakithato:

—(c* +Ea+cta® +ca® +a*) + (¢ + ca+ a®)b? — (c+ a)b>+
+(a+c)(a® + ) = b?cla —b) + ab®(a — b) — *(a® — b?) =

=(a —b) [b’c+ab® — *(a+b)] = (a —b) [be(b—c) + a(b® — )] =
=(a —b)(b—c)(bc+ ab + ac),

ezt osztva a kozOs nevezével, a kifejezést
K=ab+bc+ca

alakban irhatjuk, feltéve, hogy a, b, ¢ kdzt nincs két egyenls érték.
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II. megoldas. K-t kozos nevezdre hozva S;/Np alakban irhatjuk, ahol
S = (a® = bH)(a® + %) + (b = )0 + ) + (¢ — a®)(a® + ¢?),
Ny = (a—=b)(b—c)(c—a).
S1-ben b helyébe a-t helyettesitve azonosan 0-t kapunk, tehat a szamlalonak tényezGje a — b. Hasonloéan kapjuk, hogy
S1 oszthatd b — c-vel, és ¢ — a-val is. Igy varhato, hogy e harom tényezs szorzata, azaz N, is kiemelhetS S;-bol, tehat
S1 = N1 K1, ahol K; szimmetrikus polinom, hiszen K is szimmetrikus a valtozéiban.

Mivel 57 ben csak 6todfokd tagok szerepelnek, Ki-ben csak mésodfokuak szerepelhetnek,

K1 = Ma* +b* + ¢) + p(ab+ be + ca).
a*b egyiitthatoja Si-ben 0, N1 Ki-ben —\, tehat A = 0; a®b? egyiitthatoja Si-ben —1, N1 K| ben —pu, tehat p =1,

igy K1 = ab+ bc+ ca.
Beszorzassal kénnyen ellenérizhetd, hogy valéban N1 K7 = 51, tehat K = Kj;.



