I. megoldas. I. A kovetelmény szerint a

CCCCAC : CCA = ABBC

osztas végén nem lép fel maradék. Itt a hanyados négyjegyt, igy az els6 rész-osztandé CCC volt, tehat CCC > CCA,
azaz C > A. Tovabba a hanyados els6 jegye A = 1, mert CCC és CCA kiilonbsége egyjegyi, nem lehet meg benne
mégegyszer az oszt6. Legyen az els6 részmaradék C — A = C — 1 = D, igy a masodik rész-osztandé DC. Ez legfeljebb
kétjegyt, igy kisebb az osztonal, tehat a hanyados mésodik jegye B = 0.

Az eddigiek sszevagnak azzal, hogy a hanyados 3. jegye is B, azaz 0, hiszen a 3. rész-osztasbol, DCA : CC A-bél,
ahol D < C, mas nem is kovetkezhet. A negyedik rész-osztas

DCAC : CCA=C,

és a proba szerint
CCA-C=DCAC.

Ebbdl a helyi értékek, valamint A =1 és D = C — 1 figyelembevételével C-re masodfoku egyenletet kapunk:

(1) (110C + 1) - € = 1000(C — 1) + 100C + 10 + C,
(1a) 110C% — 1100C' +990 =0,  C? —10C +9 =0,

tehat C =9 vagy C = 1.

Mindkét megoldas megfelel, mert a feladat nem irta el6, hogy a betik helyére kiillonb6z6 szamjegyeket irjunk.
Valoban, 1009 - 991 = 999919, és 1001 - 111 = = 111 111.

IT. A fentiekben csak C' meghatarozasdban hasznaltuk fel, hogy a kovetelményt a tizes szamrendszerben értettiik.
Egy X alapu szamrendszerben — ahol X > 2, egész szam — (1) és a tovabbi szamitas helyére a kovetkez6k lépnek:

(C-X?2+C-X+1)-C=(C—-1)-X*+C-X*+X+0C,
(X?2+X)-C?— (X3 + X% .C+(X*-X)=0,
XX+1)-C*-X*(X+1)-C+X(X+1)(X-1)=0.
C? —XC+ (X —1)=0, mert X(X +1)#0,

és innen C; = X — 1, Cy = 1. Eszerint eredményiink minden szidmrendszerben érvényes, C' els6 értéke a szamrendszer
legnagyobb szamjegye; megjegyezni csak azt kell, hogy X = 2 esetén a két megoldas egybeesik: C; = Cs.

II. megoldas. Egy harom és egy négyjegyt szam szorzatanak (jobbrol szamitott) hatodik jegyét (az alap 6todik
hatvanyanak egyiitthatojat) a tényez6k harmadik és negyedik jegyének (a méasodik és harmadik hatvany egyiitthato-
janak) szorzata és az el6z6 jegynél fellep6 M maradék Gsszegébdl allapitjuk meg. Mivel itt hetedik jegy a szorzatban
nincs, tehat a hatodik jegy megallapitasanéal atvinni valé maradék nincs, igy A-C + M = C, azaz A =1, M = 0,
mivel C, mint szam elsé jegye, nem lehet 0.

Az 6t6dik jegy hasonléan a negyedik és masodik, a harmadik és harmadik jegy szorzatanak és az el6z6 maradéknak
— jeloljiik N-nel — az 6sszegébol adodik. M = 0 miatt itt sem lép fel maradék, igy A-C+B-C+N = (1+B)-C+N = C.
Innen B =N =0.

Nézziik most a szorzat masodik jegyének keletkezését. Az elsé jegyek szorzata 1 - C, nem ad maradékot. Igy a
szorzat masodik jegye, ami 1, a B- A+ C-C =0-1+ C? = C? utols6 jegye. Igy a tizes szamrendszerben C csak 1
vagy 9 lehet, és mindkett6 meg is felel.

Tetszés szerinti = alapszam esetén a harmadik C jegy a C2-b6l ad6d6 maradék, P, ésa B-A+B-C+C-C = C?
utols6 jegyének 6sszegébdl adodik, azaz

P+1=C, P=C-1. 1Igy C*=P-2+1=(C—1)x+1. Atrendezve
C?—1-(C-1)-z=(C-1)(C+1-2)=0,

tehat C' =1 vagy C = z — 1, és ismét mind a két érték megfelel.
Faragé Tibor (Budapest, Blathy O. erésar. ip. techn. II. o. t.)



