I. megoldas. Az 4llitdsnak 1-nél nagyobb egész n-ekre van értelme. Jeloljik az x1, ..., xp szdmok Gsszegét Si-val,
szorzatukat Pg-val, ekkor a kovetkezs egyenlStlenséget kell bizonyitani:

(1) Sp— P, <n-—1, ha 0<z; <1 (i=1,2,...,n).
Az allitast teljes indukcioval bizonyitjuk. n = 2 esetén
SQ—PQ =21+ T2 —T1T2 = I1 —|—$2(1—$1) <$1+(1—I1) = 1,

mert 22 < 1, és 1 — x; pozitiv, miutédn z; < 1.
Tegyiik fel, hogy valamilyen n = k(= 2) értékre igaz az allitas és vizsgaljuk k + 1 szdmu, 1-nél kisebb pozitiv z;
szamra (1) bal oldalat:

Sk+1 — Preg1 = Sk + 21 — Persr = Sk + Tep1 (1 — Pi) < S+
+(1—Py)=Sk— P +1,

mivel 11 < 1 és 1 — P, > 0, mert a feltételek szerint P, < 1. Feltevésiinket az 1-nél kisebb pozitiv z1,...,zx
szamokra alkalmazva, az els6 kiilonbség kisebb k — 1-nél, s igy

Skt1 — Pep1 <k=(k+1)—1,

tehat az Allitas helyessége 6roklédik k-r6l k + 1-re. Mivel n = 2-re mar belattuk, hogy helyes, igy minden n-re igaz.
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IL. megoldas. A bizonyitando allitast a kovetkezs alakban irhatjuk:
1Ty .. Ty > T+ 22+ ... +2,—(n—1), ha0<1(i=1, ..., n).
Ismét teljes indukcidoval bizonyitunk. n = 2-re a bal oldalbél levonva a jobbat
12 — 1 — 22+ 1=(1—21)(1 —x2) >0,

mert z1 < 1, x2 < 1. Az &llitas tehat ez esetben helyes.
Tegyiik fel, hogy az allitas helyes valamilyen n = k(2 2) esetre, és legyenek adva az 1-nél kisebb pozitiv 21, x2, ..., Tk, Tgt+1
szamok. Feltevésiink szerint az els6 k szamra

1Ty ... T > xT1+ T2+ ... +xp — (K —1).

Szorozzuk ezt meg a pozitiv xp41-gyel, majd alkalmazzuk a jobb oldalon felléps z;xy41 szorzatokra (i =1, ... k) az
n = 2-re mar bizonyitott egyenlStlenséget. (Tehetjiikk, mert 0 < z; < (i =1, ..., k), 68 0 < 241 < 1):

T1T « .. Tk Thg1 > T1Tht1 + ToTht1 + -« + Tpxpr1 — (B — 1) 21 >

>x1+Tp1 — 14zt @i — 1+ o+ ap —1— (k= 1) zpy =
=x1+ T2+ ...+ T + TRy — k.
Ezzel a feladat allitasat igazoltuk.

Megjegyzés. Mindkét bizonyitas gondolatmenetével belathato, hogy az allitds az 0 < xp S 1(i =1, ..., n) feltétel
mellett is teljesiil, kivéve, ha az z; értékek kozt szerepel legalabb n— 1 szamu 1-es; utobbi esetben (1)-ben is egyenlGség
all fenn.
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