Az egymas utani megoldasokban bevezetett jeloléseket minden tovabbi megoldas elemzd részében hasznéljuk.

I. megoldas. Legyen a keresett ABC derékszogl haromszog adott befogdja BC, a derékszog csicsa C, ekkor a
feltevés szerint a BBy és C'C1, sulyvonalak az S silypontban merélegesen metszik egymést. Ezért S rajta van a BC
mint atmeérd f6lotti Thalész-kor kertiletén. Méasrészt S harmadolja a By B stlyvonalat, ezért az S-en atmens, AC-vel
parhuzamos egyenesnek BC-vel valé As metszéspontja is harmadolja a C'B oldalt.

Ezekbdl a kovetkezd szerkesztés adodik. Az adott oldal folé k Thalész-félkort irunk (az oldalnak azon a partjan,
amelyiken a harmadik csticsot kapni akarjuk); megvalasztjuk az oldalnak azt a C' végpontjat, amelyik a derékszog
csucsa lesz; megszerkesztjiik az oldal C-hez kozelebbi harmadolé pontjat, az ebben BC-re emelt meréleges és a k kor
S metszéspontjat B-vel 6sszekotd egyenes és a C-ben BC'-re éllitott mer6leges metszéspontja By, végill C-nek Bj-re
vett tiikérképe A.
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Az ABC héromszog megfelel a kovetelményeknek, mert BC oldala az adott oldal, C-nél levs szoge derékszog, a
tiikkrozés miatt B1 B az AC oldalhoz tartozé sulyvonal, a harmadolas és a két merdleges rajzolasa miatt S a BB
sulyvonal harmadold pontja, tehat a haromszog sulypontja, ezért a C'S egyenes a C-bdl induld stulyvonalat metszi ki
a haromszogbdl, és a Thalész-kor tulajdonsaga miatt merdlegesen all BS-re.

A szerkesztés mindig egyértelmien végrehajthato.

Eszes Gdbor (Budapest, Berzsenyi D. g. L. o. t.)

Megjegyzések. 1. A Bi-ben BBj-re emelt mergleges és a BC egyenes metszéspontjat C*-gal jelolve nyilvanvaloan
CC* =BC/2=BC*/3,és a BB1C*A a BSC/A-nek 3 : 2 ardnyu nagyitasa. Ezért Bi-et (az S megszerkesztése el6tt)
igy kaphatjuk: BC-t a felével meghosszabbitjuk, és a BC* = 3BC'/2 szakasz folé irt Thalész-kort metsszitk a BC-re
C-ben emelt merdlegessel.

Semsey Andrds (Budapest, I. Istvan g. L. o. t.)

2. Tetszés szerinti szoget adva meg AC'B és C'SB szognek, a szerkesztés lényeges valtoztatas nélkiil alkalmazhato
és mindig egyértelmten elvégezhetd.

Dobozy Otté (Budapest, Apaczai Csere J. gyak. g. L. o. t.)

II. megoldas. A fenti k Thalész-kor A; kozéppontjat S-sel 6sszekotd egyenes a haromszogbdl az AA; silyvonalat
metszi ki, és A;A = 34,5 = 3A4,C = 3BC/2. Igy az AA,C derékszogii haromszog megszerkeszthetd atfogojabol és
egyik befogdjabol, végiill B-t C-nek A;-re valo tiikorképe adja.

Az ABCA megfelel, mert BC az el6irt és merdleges C'A-ra, az A; A szakasz stlyvonal, és az ezt harmadold S
pontra, a silypontra nézve A;S = A;C = A; B, tehat S rajta van BC Thalész-korén, igy BS és CS a sulyvonalak
egyenesei, és merdlegesek.

Szeredi Péter (Budapest, Rakoczi F. g. II. o. t.)

Megjegyzések. 1. Lényegében azonos ezzel, ha el6szor az S-en atmend, BC-vel parhuzamos egyenesnek AC-vel valo
metszéspontjat Bs-vel jelolve az S ABs/\-et szerkesztjiilk meg abbol, hogy az utébbi megoldas szerint SA = BC, és
SBy = =2CA;/3 = BC/3.

2. Az olvasora hagyjuk annak belatasat, hogy ez a szerkesztés is érvényes tetszés szerinti BC A< esetén, de csak
ha BSC< = 90°.

II1. megoldas. Az AB atfogd C; felez6pontja az ABCA koré irt kor kézéppontja, igy a BC1S derékszogi
haromszogben C1.5 = C1C/3 = C1B/3. Ennek alapjan tetsz6leges B*Cy szakaszbol kiindulva az abrahoz hasonlo



abrat szerkesztiink: a B*CY 6l6tti Thalész-félkort metsszitk a C7 koriili, B*C} /3 sugara korivvel S*-ban, a C7S*
félegyenesre felmérjiik C7C* = B*Cj-ot, tovabba vesszitk B*-nak C7-ra valé A* tiikorképét, végil az A*B*C* A-et
ugy nagyitjuk, hogy B*C™ megfelelGje egyenls legyen BC-vel.
A szerkesztés helyességének bizonyitasat az olvaséra, bizzuk.
Kafka Péter (Pannonhalma, Benedek-rendi g. IL. o. t.)
bizonyitéas nélkiili dolgozata

Megjegyzés. Hasonloan ériink célba, ha a tetsz6leges B* B] szakasz folé irt Thalész-félkort metssziik a szakaszra
a Bj-tol szamitott S™ els harmadolo pontjaban allitott merdlegessel a C* pontban, majd megszerkesztjiik C*-nak
Bj-ra valo A* tiikorképét, igy az A*B*C™ hasonlo a keresetthez.

Herczog Laszlo (Budapest, L. Istvan g. L. o. t.)
bizonyitas nélkiili dolgozata

IV. megoldas. Mivel C; AC egyenls szart haromszog, és a silyvonalak merdlegesek, azért By BC< = C1CA< =
C1AC<, ésigy B1BC és BAC hasonl6 derékszogt haromszogek. Megfelels befogo-parjaik ardnya egyenls: B1C : BC' =
BC : AC = BC : 2B;C, amib6l 2B,C? = BC?, és igy AC = 2B,C = BC/2. Ebbdl a kivetkezs szerkesztés adodik.

Az adott BC' szakaszra mindkét végpontjaban merdélegest allitunk, az elsére felmérjiik a BD = BC' szakaszt, a
maéasodikat metssziik a C koriili, CD sugara korivvel az A pontban.

Az ABCA megfelel a kovetelményeknek, mert BC oldala és BC A szoge az elGirt, és megszerkesztve BBy és
C (1 sulyvonalait, ezek mer6legesek. Valoban, a szerkesztés és a szamitas szerint BB;C és ABC hasonl6 haromszogek
ellentétes koriiljarassal, C1C A egyenl§ szart haromszog, CCq By és ABC hasonlé haromszogek ellentétes koriiljarassal,
igy BB1C és CCy1B; megegyez$ koriiljarast, hasonlé haromszogek, egymasba atvihetSk forgatva nyujtassal, és e
forgatas szoge 90°, mert BC és C B megfelels befogbik merdlegesek. Ennélfogva BB, és CC atfogoik is merdlegesek.

Kele Andrds (Nagykanizsa, Landler J. g. I. o. t.)

Megjegyzés. Szerkesztésiik helyességét csak az alabb felsorolt versenyzék bizonyitottdk. A bizonyitas nélkiili dolgo-
zatokat nem tekintettiik teljeseknek.



