I. megoldas. Felhasznaljuk a kdvetkezs segédtételt. Megrajzolva egy trapéz atloit, a keletkezs 4 haromszog koziil a
trapéz alapjait tartalmazo két haromszog hasonlé egymashoz, mert szogeik paronként egyenlsk. Megfelel6 oldalparjaik
a trapéz két alapja és barmelyik atlo két része. Ezért a trapéz atloi ugy vagjak ketté egymaést, hogy barmelyik atlo
részeinek aranya egyenl a veliik k6z6s végponttal biré alapok aranyéaval.
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Alkalmazzuk ezt az ABCD és az ABCE trapéz B-bdl kiindul6 atloira. Legyen &tloik metszéspontja rendre Ey, ill.
DE,: E;B=AD:BC, il. ED,:D:B=CFE: AB,

és mivel a két aranypar masodik aranyainak értéke a feltevés szerint egyenld, azért az els6 aranyok is egyenldk:

DE ED DB EB
E fi’ = Té, és mindkét oldalhoz 1-et adva .8 = DB
Eszerint a BED és BDy E; haromszogek hasonlé helyzetiek, DE parhuzamos D1 Fi-gyel, azaz AC-vel, a feladat
elsg allitasa helyes.
A segédtételt ugyanazon két trapéz kozos AC atlojara alkalmazva, az el6z6khoz hasonloan

CD, CE AD AE, CA AC

DA AB BC FEC DA EC

amib6l DA = E,C. Igy a kétféleképpen kettéosztott AC 4tlo masik darabjai is egyenlok: DC = E;A. Az el6bbi
eredmény és a feltevés miatt az AEDFE; négyszog paralelogramma, ezért 1A = DE| tehat D1C = DE. Ezek szerint
D,C és DE parhuzamos és egyenld szakaszok, végpontjaik egy paralelogramma cstcsai, tehat C'D parhuzamos D; E-
vel, azaz BE-vel. Ezzel a feladat méasodik allitasat is bebizonyitottuk.

Solymos Ldszlo (Pannonhalma, Benedek-rendi g. II. o. t.)

Megjegyzés. Azt kaptuk, hogy ha egy 6tszogben harom egymés utdni oldal rendre parhuzamos azzal az atloval,
amely a végpontjaikkal szomszédos csticsokat koti Ossze, tovabba a mondott harom oldal koziil két szomszédos oldal
aranya egyenld a veliik paArhuzamos atlok ardnyaval, akkor az 6tszog tovabbi két oldala is paArhuzamos a végpontjaival
szomszédos csticsokat 6sszekotd atloval.

Az oldalak és atlok ilyen paronkénti parhuzamossaga a szabalyos Gtszogben is fennall. Be lehet bizonyitani, hogy
van olyan sik, és azon kitiizhetSk egy szabélyos 6tszog cstcsai ugy, hogy ennek rajzunk sikjara valé meréleges vetiilete
az ABCDE 0tsz0g.

II. megoldas. A D-b6l AC-vel parhuzamosan huzott egyenes messe a BC' egyenest F-ben. Ekkor ADFC' para-
lelogramma, s igy CF = AD. Aranyparunk atrendezett alakjat felhasznalva

CE C(CFE AB
CF AD BC’
Itt parhuzamos oldalak aranya szerepel, tehat az ABC és ECF héaromszogek hasonlok és hasonld helyzetiiek. Ebbgl
kovetkezik, hogy EF' || AC. Mivel FD || AC is fennall, igy D az EF egyenesen van, tehat ED || AC, amint a feladat
allitja.
A maésodik parhuzamossag igazolasdhoz meghatarozzuk — felhasznalva a mér bizonyitott parhuzamossagot — az

AE/BD aranyt. A DE és AB egyenesek metszéspontjat G-vel jelolve ACEG paralelogramma, igy AG = CE, AC =
DF = GE. A hasonl6 ADE és BF D haromszogekbdl

AE ED ED AB AB
BD DF GE GA EC



Huzzunk C-bsl BE-vel parhuzamost és jeloljik AB-vel valdo metszéspontjat H-val. Ekkor BH = EC, s igy az
ABE és BHD haromszogek hasonlok, mert A-bol, ill. B-b6l indul6 oldalaik parhuzamosak és aranyuk egyenld, igy
HD is parhuzamos BE-vel, HC' is, tehat C' a HD egyenesen van, s igy C'D is parhuzamos BFE-vel.



