I. A definici6 szerint kiszamitva (2) értékét, dsszevonasok és kiemelések utan szorzatta alakithato:

D = (ae + bg)(cf + dh) — (ce + dg)(af 4+ bh) =
4) = adeh + befg — adf g — beeh = ad(eh — fg) + be(fg — eh) =
= (ad —be)(eh — fg),
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I1. Ez az elGallitas nyilvanvaléan nem az egyetlen lehetséges, hiszen a szorzat kommutativ volta miatt mar maga
(1) is tobbféleképpen irhaté méasodrendd determinans alakjaban, pl.:

(6) ad—bc:‘z i b
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amint az kénnyen ellendrizhetd.

Az (5) alatti méasodik tényez6t tiikkrozve a jobbra lejtd atlora, az an. f6atlora
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A jobb oldalbol a (2) els6 soranak és els§ oszlopanak kézos mezején allo elem (az elss sor els6 eleme) ugy kelet-
kezik, hogy mindkét tényez6 els6 sorat vessziik, Osszeszorozzuk az elsé elemeket, a masodik elemeket és a szorzatokat
osszeadjuk. Ezt ugy fogjuk réviden mondani, hogy kompondljuk a két determinans elsg sorat. Hasonloan a (2) szor-
zatdeterminéans els§ soranak masik elemét (7) elsG tényezGje els6 soranak és masodik tényezdje mésodik soranak
kompozicidgja adja. A szorzat méasodik sorat az els tényezd mésodik sordnak a masodik tényezd elsd, ill. masodik
soraval valé kompozicidja adja.

Ha (2)-t (5)-tel hasonlitjuk Gssze, azt kapjuk, hogy a szorzat azzal a determinénssal is egyenld, amelynek egy-
egy eleme kiszamitasdhoz az els6 tényez6bdl az annyiadik sort és a masodikbdl az annyiadik oszlopot valasztjuk ki,
ahanyadik sorban, illetéleg oszlopban a kiszamitandé elem &ll, és ezeket komponéljuk.

Hasonléan az els6 tényezé oszlopait a méasodik soraival, vagy mind a két tényez6bél az oszlopokat komponélva is
kaphatunk olyan determinanst, aminek értéke a két tényezd szorzataval egyenld.

ITI. Most mar a két tényez6t (6) alapjan mas determinans alakba irva, majd a szorzat-determinanst sor — sor. ill
sor — oszlop kompozicioval képezve

ah+ cf ag + ce
bh + df bg + de
ah + cg af + ce
bh + dg bf + de
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A {64t16 elemeinek szorzatabol kivonva a masik atlo elemeinek szorzatat — roviden a determinéans kifejiése utjan —
mindkét alakbol (4)-re jutunk.

IV. A (3) szorzat mindegyik tényez&je irhato masodrendd determindnsként. El6bb az els6, majd a masodik szorzés
eredményét sor — oszlop kompozicioval masodrendii determinanssa alakitva:

a c x W ak+cn am—+c| |z v
‘d b z oy dk+bn dm+0bl| |z y
akx 4+ cnx + amz + clz akv + cnv + amy + cly
dkx + bnx + dmz + blz dkv—l—bnv—l—dmy—kbly"
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Ugyanezt a determinanst kapjuk, ha az elsé tényezét a mésodik és a harmadik tényezé szorzataval ugyanezen elGirds
szerint szamitjuk. Ha azonban sor—sor szorzast alkalmazunk, akkor a kétféle csoportositds mar mas-méas alakban adja
a szorzatot.

V. Mas elgondolas alapjan is atirhatjuk (3)-at. Jeloljiik a 2. és a 3. tényez6 értékét K-val, ill. X-szel.
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Eszerint egy masodrendd determindnsnak — itt X-nek — egy K szammal val6 szorzata egyenlé egy olyan masodrendi
determinénssal, melynek egyik sora vagy oszlopa X megfelel§ sordnak, ill. oszlopanak a K-szorosa, a masik sora, ill.
oszlopa pedig megegyezik X megfelel§ soraval, ill. oszlopaval.

Eszerint a (3) kifejezés is tobbféleképpen irhaté masodrendid determinéns alakban, pl. (7) és (8) felhasznalasaval

igy:

}a c‘ Kz 2| |Kax+ Kcv Kdx 4+ Kbv
d bl |Kv y| | az4cy dz + by
Két mas lehetséges alak a sok koziil a kovetkezs:
a c Xa Xc KXa Xc
}d b}'K'X_ Kd Kb| |Kd b
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