Jeloljiik a torteket a felsorolas sorrendjében A, B, C, D, E, F bettvel. Latni fogjuk, hogy a mondott feltételek
mellett a tortek koziil egyes parokroél eldonthetd, melyik szamuk a kisebb, més parok tagjai koziil lehet az egyik is, a
mésik is kisebb a, b, ¢, d alkalmas megvalasztasaval, és lehetnek egyenlék is.

A feltételekbdl kovetkezik, hogy minden szamlalé és nevezd pozitiv. Igy az egyenls nevezéji C és E, tovabba D
és F koziil a nagyobb szamlaloja els6 a nagyobb, az egyenls szamlaloja C' és D, tovabba E és F koziil pedig a kisebb
nevezGjd méasodik a nagyobb. Ezekb6l mar E < D is kovetkezik.

Hasonlitsuk 6ssze A-t és B-t C-vel:
ad — be _ bc—ad

A_C:b(b+d)’ (b+dyd

A szamlélok egymas negativjai, és mindig az utobbi pozitiv , igy A < C < B, amibdl az el6z6k alapjan A < D és
E < B is kovetkezik.

Megmutatjuk, hogy a tovabbi parok nagysagviszonyéat a feltételek nem hatarozzak meg. K6z6s nevezének mindig
a nevezdk szorzatat valasztva C' — F szamlaloja

b
(a+c)(b—d)—(c—a)(b+d) =2(ab— cd) = 2ad (E — E) :
a
Az utolsé zarojelbeli kiilonbség tagjai a feltevés szerint 1-nél nagyobb szamok, tovabbi kovetelmény azonban nem all
fenn réjuk, igy barmelyikiik lehet kisebb a masiknal, tehat a szamlalo, és vele a C' — F kiilonbség is lehet akar pozitiv,
akar negativ, akar 0. Igy C' és F' nagysagviszonyat pusztan a feltevések alapjan nem lehet eldonteni.
A — F szamlaloja 2ab — ad — be. Rogzitsiik a, b és d értékét. Ekkor a szamlalo a

2ab — ad d
c=C=—7F——=a 2—5

érték mellett 0 lesz. ¢p megfelel a feltevésnek, mert a zarojelben 1-nél nagyobb szam all. Eszerint valaszthato a, b, c,
d ugy, hogy A = F. cg-nal nagyobb, ill. kisebb értéket valasztva c-nek, a szamlalé csokken, ill. novekszik, igy A < F
és A > F is lehetséges.

Hasonléan B — F szamléléja ad + bc — 2¢d; ez 0, ha

b
a—c<2—a> <gc,

és innen a pozitivnak adodik, ha d-t nagyobbnak valasztjuk b felénél.
Még egyszeriibb az utols6é két 6sszehasonlitas:

d
A—E=0, ha c=a(2+—), B-D=0, ha b:d(2+9).
b c

Ennyibdl a fentiekhez hasonldéan belathatd, hogy B és F', B és D, valamint A és FE kozott is 3-féle nagysagviszony
allhat fenn.

Eredményeinket az dbra szemlélteti. Egy szam kisebb a masiknal, ha el lehet jutni az elbbit dbrazolé pontboél az
utobbit abrazolo pontba allandoan emelkedd aton (pl. A-bol C-be, B-be vagy D-be). Ha viszont ilyen ut nincs koztiik,
akkor barmi lehet koztiik a nagysigviszony a, b, ¢, d alkalmas, a feltételeket kielégits valasztasa mellett.
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Az abrarol az is leolvashatd, hogy legfeljebb harom olyat lehet kivalasztani szamaink koziil, amelyek barmely, a
feltételeknek megfelels a, b, ¢, d értékrendszer esetére ugyanabban a sorrendben kovetkeznek nagysag szerint. Ezek

A<C<B, A<C<D, E<C<B, E<C<D, E<F<D.
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lUgyanis bc — ad = be — cd + cd — ad = (b — d)c + (¢ — a)d > 0.



