I. megoldas. Legyen a két szam tizes szamrendszerbeli alakja ABCD és DCBA. Szorzatuk oszthato 1000 = 23-53-
nel, igy 10-zel is, viszont az egyes helyi értékd D és A jegyek egyike sem 0, mert a mdsik szdmban el6l allnak, ezért
D és A egyike, mondjuk A = 5, masika, D, a 2, 4, 6, 8 szamjegyek valamelyike. Igy ABC'D nem oszthat6 5-tel, tehat
DCBA oszthato 5% = 125-tel, ABCD pedig 2° = 8-cal. Mindkeét oszthatosag az utolso 3 jeggyel irt szamrol ismerhetd
fel, ezért CBA a 125, 375, 625 és 875 szamok valamelyike, D pedig az a szamjegy, amelyet a szamok forditottjanak
végére irva az 521D, 573D, 526D, ill. 578 D négyjegyt szam utols6 3 jegyével irt szam oszthato 8-cal. Az els6 esetben
212 és 218 kozott csak 216 oszthato 8-cal, vagyis D = 6, és egy megoldas 5216 - 6125. Hasonléan a tovabbi 3 esetbsl
is egy-egy megfelel6 szampar adddik: 5736 - 6375, 5264 - 4625 és 5784 - 4875. Mas megoldas nincs.
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II. megoldas. A fenti jeloléseket tovabb hasznalva a (10°A + 10?B + 10C 4 D)(10°D + 10*C 4 10B + A) szorzat
kifejtésének azokat a tagjait tekintjiik, amelyekben 10 kitevGje kisebb 3-nél:

(1) 10*(DC + CB + BA) + 10(DB + CA) + DA,

és a szamjegyekre abbol keresiink feltételeket, hogy itt az utols6 tag 10-zel, az utolso két tag Osszege 100-zal, a teljes
kifejezés pedig 1000-rel oszthato.
Legyen ismét A = 5, tovabba D = 2k, ahol k az 1, 2, 3, 4 szamok valamelyike. Ezekkel az utolso két tag Osszege,

10[k(2B + 1) + 5C],

csak akkor oszthato 100-zal, ha 2B + 1 oszthato 5-tel, vagyis ha B = 2, vagy 7, tovabba, mivel ekkor a kifejezés
50(k + C), ill. 100k 4+ 50(k + C), ha még a zarojel paros, k + C = 2m.

Még azt kell vizsgalnunk, mely feltételek mellett oszthato 20-szal (1)-nek 50-ed része:
(B=2:) 5C4+4)+(AC+D)k=4kC+C+5)+k+C, il
(B=T:) 5(3C+14) + (4C + 3)k =4(kC +3C +17) + 3(k + C) + 2.
Az 5-tel, ill. 4-gyel valé oszthatosag feltétele: B = 2 esetén: 4C' + 1 = 5p, k + C = 4q (az utoébbi magaban foglalja
k + C = 2m-et), ami egyrészt C = 1 és k = 3, vagyis D = 6 esetén teljesiil, masrészt C = 6 és k = 2, D = 4 esetén;
B = 7 esetén pedig 4C 4+ 3 = bp, 3(k + C) + 2 = 4¢q, amibdl hasonléan C =3, k=3, D =6,ill. C =8, k=2, D =4.
Ismét a fenti 4 megoldast kaptuk.
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