I. megoldas. Legyenek a haromszogek ABC = H és A1B1Cy = Hi és legyen A1B; 1 AB, A1Cy L AC.
Ekkor a mersleges szaru szogekre ismert tétel szerint a By A1C szog vagy egyenls a BAC szoggel, vagy kiegészitik
egymast 180°-ra, és mindkét allitas teljesiil, ha BAC< = 90°. Igy elég azt megmutatnunk, hogy ha BAC< < 90° és
B1A1C1<1 =180° — BAC< (> 90°), akkor a BC-re mersleges egyenes metszi B1Ch-et (igy B1Ci nem lehet mergleges
BC-re).

Toljuk el Hi-et ugy, hogy A; egybeessék A-val. (Az abran Hi-nek ez a helyzete lathato.) Ezzel az oldalak merdle-
gessége nem valtozik meg. Huzzuk meg A-n &t a BC-vel parhuzamos d egyenest. Ez az AB és AC egyenesek hatérolta
két tompaszogi szogtartomanyon halad at (killonben metszené BC-t).

Az abrat A koriil 90°-kal elforgatva (barmelyik irdnyban) az AB egyenes Ay Bi-be, AC az A;Ci-be megy at, d
pedig a ra meréleges d’ egyenesbe. Igy d’ az A, B; és A,C) egyenesek hatarolta, tompaszogi szogtartomanyokon halad
at, s igy metszi a B} szakaszt. Ezt akartuk bizonyitani.
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II. megoldas. Tudjuk, hogy egy szog és a ra merdleges oldalak kozti sz6g vagy egyenls, vagy az Osszegiik 180°.
Ezt felhasznélva a szogekre vonatkozo szamitassal igazoljuk, hogy egyik megfelels szogpérra sem allhat a masodik eset
(hacsak nem derékszogrdl van sz6). Legyenek a haromszogek A, B, C, Ay, By, C7 cstcsanal levs szogek «, 3, v, a1,
ﬂl; Y1- Ekkor

a+ar+p+ 81 +v+7 =360°

Ha o + oy = 180°, akkor
B4 61 +v+m =180°.

Igy egy maésodik szogpar Gsszege mar nem lehet 180°, mert ekkor a harmadik szogpar mindegyike 0° lenne. Ekkor
azonban

B=p1, v=m eésigy B+v=90°=180°—q,

vagyis @ = 90° = aq, tehat a megfelels szogek ez esetben is egyenlsk.



