Legyen a kérdéses négyszog ABCD = N, egymés utani AB, BC, CD, DA oldaldnak felezGpontja rendre A, By,
Cl, D1; igy AC = BD = €, A101 + B1D1 =S, AB = a, BC =b.

Az A1B1C1 D1 = Nj négyszog paralelogramma, mert A; By és C1D; oldalai parhuzamosak az AC atloval és
fele akkorak: Ay B1#C1 D1 = e/2, hiszen pl. A1 By az ABC haromszog AC oldaldhoz tartoz6 kézépvonal. Ugyanigy
B1Cy = BD/2 = e/2, ezért Ny rombusz. Elegends ennek teriiletét meghataroznunk, mert N teriilete kétszer akkora,
mint N;-é. Ugyanis N atloinak E metszéspontjat N; cstucsaival 6sszekdtve N; négy haromszogre oszlik, és ezek teriilete
rendre egyenls az N1 megfelels oldala altal N-bdl lemetszett héaromszog teriiletével, pl. EA;B; és BA; B teriilete
egyenls, mert A, By alapjuk kozos, és az erre meréleges magassaguk egyenls. Igy N teriiletének N keriiletén beliili
része egyenld a kiviil es6 részével. Ezt akartuk bizonyitani.

N7 atloi merGlegesek, ezért teriilete egyenls azok szorzatanak felével, igy N-nek ¢ teriiletét az A1C1 - By Dy szorzat
adja meg. Ez kifejezhets az egyes atlok meghatarozasa nélkil:

t= A101 . B1D1 =

A0\ B1D;\?
() +(57)
(Felhasznaltuk, hogy Ni-nek O kozéppontja egy oldal végpontjaival derékszogi haromszoget alkot.)

t csak pozitiv lehet, ennek feltétele nyilvan s > e. Nem kellett felhasznalnunk az ismert a, b oldalhosszusagokat. Ez
korantsem jelenti, hogy eredményiink barmely s, e, a, b adatrendszer esetén megfelels, csak ha IV 1étrejon és konvexnek
adodik.

Az ABC haromszog akkor és csak akkor jon létre, ha

[(A1Cy + B1Dy)? — (A1CF + B1D?)] =

N =
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(1) la —b] <e<a+b.

N atloit g-vel és h-val jelolve a g + h = s, g% + h? = e? egyenletrendszerbsl

1
g, h= E(Sﬂ: vV 2e? — s?).

Ezek valosak, ha e > s/ \/5, vagyis a fentivel Gsszekapcsolva
(2) s/V2<e<s.

Ha g és h kiilonbo6z6k, akkor O helyzete kétféleképpen szerkeszthetd, ti. g és h felcserélésével. Ezutan C; az A; tiikkorképe
O-ra, végiil D a C tiikorképe Ci-re. N akkor és csak akkor konvex, ha D az ABC szogtartomanyban adodik.
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dolgozatabol, kiegészitésekkel.

Megjegyzés. Atdarabolassal kapjuk, hogy az abra FGH J paralelogramméja egyenld teriiletd N-nel, masrészt kétszer
akkora teriilett, mint N;.
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