Megmutatjuk, hogy a kérdéses egyenl6ség hegyesszogi és derékszogl haromszogben igaz, tompaszogi haromszog-
ben nem igaz.

1. dbra

Elgszor belatjuk, hogy minden haromszogben az Ay B1C7 haromszog — az in. kdzépharomszog — cstcsai és Ay
egy szimmetrikus trapéz cstcsai, ha Ay # A;. B1C7 a haromszog BC-vel parhuzamos kézépvonala (1. abra), igy
parhuzamos AgA;-gyel, tehat mersleges AAg-ra és felezi, mas szoval Ag az A tiikérképe B;Ci-re. Tovabba A1 By az
AB oldallal parhuzamos kézépvonal, igy A1B; = AB/2 = C1A = C1 Ay, és A1B1C1< = B1C1A<1 = B1C1Ap<;
ezekbdl kovetkezik, hogy Ao, A1, Bi, Cy valdéban egy szimmetrikus trapéz cstcsai, ha pedig Ag = A;, akkor egyenld
szart haromszogéi.

Eszerint az AgA; B1Cy trapéz koré kor irhatd, mas szoval a kdzépharomszog koré irt kor atmegy az AAp magassag
talppontjan. Megallapitasunk tovabbi két magassag talppontjara is érvényes, eszerint a harom magassag talppont rajta
van a kozépharomszog koré irt k kor keriiletén.

Ha az ABC haromszog hegyesszogt, (1) els6 szogére BoA1Co<t = BgApCo<, mert k-nak ugyanazon ivén, a Ci-et
tartalmazo BoCy ivén nyugvo keriileti szogek. Hasonlo meggondolasokkal (1) bal oldala igy alakithato:

By AygCo<t + CoBoApg<t + AocoBo<,

ez pedig az AygBoCy talpponti haromszog szégeinek Gsszege, ami 180°, igy (1) valoban igaz.

A

2. dbra

Ha az ABC haromszog C' csiucsanél derékszog van (2. abra), akkor ide esik Ay és By, igy (1) bal oldalanak utolso
szoge 0. Méasrészt k atmegy C-n. Az elsé két sz6g a korbeirt A3 C B1Cy négyszog bels szoge az egymassal szemben
fekvs Aq, ill. By csticsndl, igy 6sszegiik 180°, tehat (1) igaz.

¢ 3. dbra

!Bzt a kort nevezik Feuerbach-féle kdrnek. Ez atmegy a magassagpont és csucsok kozti szakaszok felez6pontjain is. Kozéppontja a
magassagpont és a koriilirt kor kézéppontja kozti szakasz felezGpontja.



Legyen most ABC tompaszogi haromszog (3. dbra, BAC< < 90°). A legnagyobb oldalon levs A; felez6pont és Ag
magassagtalppont ebben az esetben is a BoCy egyenesnek ugyanazon a partjan van, igy (1) els6 szogére véltozatlanul
fennall ByA1Co<t = BgAoCo<. Viszont az AygCy egyenes szétvalasztja a By, By pontpart, ezért (1) masodik szogére
CoB1Ao<t = 180° — Cy By Ap<, és ugyanigy a harmadikra AoC7 Bo<< = 180° — AgCyBo<t. Ezért (1) bal oldala igy alakul:

(2) BoAgCo< + 360° — (CoB0A0<I + AocoB()Q) =
= 180° + 2By A¢Co<t > 180°

(ismét felhasznaltuk a talpponti haromszog szogeinek Osszegét), tehat (1) valoban nem igaz.

Havas Jdnos (Budapest, Berzsenyi D. g. I. o. t.)

Megjegyzés. Tompaszogii haromszogre is érvényes (1), ha minden benne felléps szoget irannyal ellatott, 180°-nal
kisebb forgasszognek tekintiink, pl. BgA;Cy sz0gon azt a 180°-nal kisebb forgast értjiik, amely az Ay By félegyenest
atviszi az A;Cy félegyenesbe (vagyis megkiilonboztetjiik a szog elsé és masodik szarat). Igy a 3. abran a By A;Cy forgas
negativ, az 6ramutaté jarasaval megegyez6 iranyd, minden mas forgas pozitiv.

Ha viszont — mint eddig tettiikk — a sz6gon a forgas abszolut értékét értjiik, akkor a 3. abra haromszogére (1) ugy
érvényes, hogy az els6 tag elé minusz jelet tesziink, — amint ez a (2) atalakitasbol nyilvanvalo.



