I. megoldas. A kovetelmény igy is irhato:
(2) O<zx<y<z.
Hozzéadva (1) mindkét oldalahoz 2%-et, a bal oldal tényezékre bonthato:
(@® +2y) + (yz + 22) = 2(x +y) + 2(z +y) = (¢ + y)(z +2) = 80 + z°.

Eszerint a-et megvalasztva, majd 80 4 x?-et két természetes szam szorzatara felbontva, végiil a kisebb tényezét (ha
a tényezdk kiilonbozsk) x + y-nak, a nagyobbat « + z-nek véve, megoldast kapunk, hacsak a kisebb tényezsbol x-et
levonva, az y maradék nem kisebb x-nél, mas széval, ha a kisebb tényez6 legalabb 2z.
Legyen pl. z =1, igy
(y+1)(z+1)=81=1-81=3-27=9-9,
és az utobbi két felbontasbol egy-egy megoldast kapunk:

I. =1, y=2, z=26;
II. 1, 8, 8.

x legnagyobb szoba jové értéke 5, mert (1) bal oldalan mindegyik tényez6 helyett x-et irva a kifejezés csokken vagy
véltozatlan marad, tehat 322 < 80.

Végigmenve az © = 2, 3, 4, 5 értékeken, a jobb oldalnak alabb csak azokat a szorzat-felbontéasait irjuk fel,
amelyekben egyik tényezé sem kisebb 2z-nél. Az x = 3 probalkozasbol nem kapunk megoldast, mert 80 + 32 = 89
primszam, x = 5-bél pedig az el6irt nagysagviszony miatt.

x=2: 84=4-21=6-14=17-12,
xr=4: 96 = 8- 12.
Ezekbdl a kovetkezd tovabbi megoldasok adédnak:
. z=2, y=2, z=19;
Iv. 2, 4, 12;
V. 2, 5, 10;
VI 4, 4, 8.

Eszerint a kovetelménynek megfelel6 megoldasok szama 6.
Megjegyzés. A megoldasban alkalmazott fogasra igy is rajohetiink. Probalkozzunk z = 1-gyel. Igy
80—z 8l1—(z+1) 81

Y+ z+yz = 80, Y
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tehat z 4 1 osztéja 81-nek. Altalaban
80—z
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avégett, hogy az osztast itt is részben elvégezhessiik, a szamlalo tagjait z2-nel vagy z2-nel kell névelniink.
II. megoldas. Mint az I. megoldasban lattuk, 1 <z <5; yés z az
u? — (y+2)u+yz=0

egyenlet u-ra ad6doé két gyoke, feltéve, hogy ezek x-nél nem kisebb egész szamok. Ha y + 2-t s-sel jeloljiik, akkor
yz = 80 — xs, tehat azokat az s értékeket kell megkeresniink, amelyekre az

u? — su+ (80 — xs) =0
egyenlet gyokei z-nél nem kisebb egészek. Itt z-nek 1-t6l 5-ig az egész szamok valasztandok.
Sziikséges ehhez, hogy az egyenlet diszkriminansa négyzetszam legyen:
D = (s +2x)% — 4(80 + z?) = 2.
Innen
(5 +2x +t)(s 4+ 22 — t) = 4(80 4+ 2?), és
sEt
2

Mivel a bal oldal két tényez&je egyszerre paros vagy paratlan, a jobb oldal pedig paros, igy mind a két tényezé péros,
80 + z%-et v - w alakban irva, ahol v > w

Y, 2=

s+ 2x+1t=2v, s+ 2x —1t = 2w,
s=v+w—2x, t=v—w,
s—1 s+t

Y= 5 =w—uz, z = 5 =v—x.

x szoba jove értékeit végigprobalva az I. megoldasban talalt 6 értékharmast kapjuk.



