I. megoldas. Legyen a feltételeknek megfelels ABC'D deltoid szimmetria-tengelye az AC egyenes, igy AC = 21,
BD = 16, tovabba AB = 17 egység.

AC és BD metszéspontjat M-mel jelolve az ABM derékszogi haromszogbdl Pythagorasz tétele alapjan AM = 15.
Ha C az AM szakasz M-en tili meghosszabbitasan van, akkor ABC1 D konvex deltoid (1. abra), ha pedig az A-n tali
meghosszabbitason, akkor ABCyD konkav deltoid (2. abra). Az el6bbiben MCy; = AC; — AM =6, és igy C1B = 10,
a masodikban MCy = ACy + AM = 36, és igy CoB = V1360 = 4+/85.

Mindkét deltoid esetében 2 olyan kor szerkeszthetd, amely mindegyik oldal egyenesét érinti. Ugyanis a kor kdzép-
pontja egyrészt az AC tengelyen van, ami az A-nal és C-nél levs szogek egybeest felezGje, masrészt példaul az AB,
BC egyenespar kozti szogek valamelyikének felezGjén; marpedig 2 szogfelezs van, és mindegyik metszi a tengelyt, mert
az ABC héromszog sem a konvex, sem a konkav deltoid esetében nem egyenls szard. A metszéspontok koril az AB
és BC egyeneseket érintd kort rajzolva, ez a szimmetria miatt az ezekre tiikros AD, DC egyeneseket is érinti.

2. dbra

Meggondolasunkat folytatva kiszamitjuk a korok kozéppontjanak A-t6l mért tavolsagat, majd ebbdl a sugarat.
Messe a tengelyt az ABC; haromszog B-nél levs belss szdgének felezSje Oj-ben, a kiils6 szogé Of-ben (i = 1, 2).
Ekkor a szogfelez6 osztasaranyara ismert tétel szerint mindegyik kdzéppont esetében

AO : C,0 = AB : C;B,

és mivel a bels szdgfelez6k AC;-vel valé metszéspontjara AO, + O,C; = AC;, a kiilsékre pedig AO] — C10] = ACy,
ill. CL04 — A0} = C2 A (ugyanis AB > BC, és CoB > AB), azért

AB 119 357 1
40, = aC—"2 o a0p =12 a0y = — 20 luyRs -y,
0 OAB+CZ-B 01 6 Oy 17 + 4/35 3( 85 —17)
AB
"o _
A0] = ACy = =51,
AB 357 1
AO! = AC - — Z(4v/85 + 17).
2 *CoB—AB ~ 4’5 —17 5 )

Legyen végiil a kor érintési pontja az AB egyenesen T (azaz Ty, T}, Ty, Ty'), akkor a kozos hegyesszoggel bird
AOT és ABM derékszogi haromszogek hasonldsdgabol az érinté kor sugara barmelyik kor esetére

AO 8
és a 4 korre rendre
vl = %, r{ =24, 1= %(4&— 17) =~ 3,12,

8
= a(4\/% +17) ~ 8,45.
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II. megoldas. Az érint6 korok sugarat megkaphatjuk a deltoid t teriiletének kétféle kifejezésébdl. Egyrészt ¢ =
AC - BD/2, méasrészt a bels érints korok esetében, ¢ ama négy haromszog teriiletének Gsszege, amelyekre a deltoid
oszlik, ha csicsait 6sszekotjiik a beirt kor kozéppontjaval. E haromszogek alapjainak az egymas utani oldalakat véve,
magassaguk a beirt kor 7, sugara, tehat

2t =ri(2AB + 2C;B) = AC - BD,

56 8
ri:;, ré:ﬁ(llx/g—l?).

A kiils6 érint6 korok esetében a csiicsok és O Osszekdtésével el6allo haromszogek teriiletébdl tgy kapjuk a del-
toid teriiletét, ha alkalmasan valasztott kettGjiik teriiletének Osszegébdl kivonjuk a masik két haromszog teriiletének
Osszegét. A teriileteket ugyanugy jelolve, mint magukat az idomokat:

t = ABOYD — CBOYD = (ABO} + ADOY) — (C1 BO} + C1D0}) =
= (4B - ,B) = 2 ED

t = CLBOYD — ABOYD = (CoBO)y + C,D0Y) — (ABOY + ADOY) =

= r(CsB — AB) = 2P,
AC, - BD AC,-BD 8
R V] D=2 7 = _— (4 17).
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Megjegyzés. Tobb versenyzd a koordindta-geometria modszereivel is megoldotta a feladatot.



