I. megoldas. Bontsuk tagokra az els6 egyenlet bal oldalat, és rendezziik egy oldalra a v/3-at tartalmazé tagokat:
A% +3B%? — (10C + D) = (10B + C — 2A - B)V3.

Ez csak ugy éllhat fenn, ha mind a két oldalon 0 all, mert kiildnben a bal oldalon egész szam éllna, a jobb oldalon
pedig nem. Igy a szamjegyekre két egyenletet kapunk, és a masodik feltételi egyenletbdl tovabbi kettét:

(1) A? +3B? =10C + D,
(2) A? +3C* =10D + C,
(3) 2A-B=10B+C,
(4) 2A4-C =10C + D.

Itt egyrészt egyik szamjegy sem lehet 0, mert az eredeti egyenletekben fellép onalléan vagy kezds jegy gyanant.
Masrészt a kiilonb6z6 bettiket kiilonbozs szamjegyeknek tekintjiik.

Megmutatjuk, hogy mind a négy keresett szamjegy paros. (3)-ban a bal oldal paros, ezért jobbrol C paros. Igy (4)
bal oldala oszthat6 4-gyel, és mivel jobbrol 10C-re is ez 4ll, azért D oszthaté 4-gyel. Igy (2)-ben a jobb oldal és a 302
tag paros, azért A%, és vele A is paros, tehat a bal oldal oszthaté 4-gyel, ezért C' is oszthaté 4-gyel, ennélfogva (1)-ben
a jobb oldal és az A? tag oszthato 4-gyel, igy B? is oszthato 4-gyel, B paros. Ezek szerint C' és D értéke csak 4 és 8
lehet valamelyik sorrendben, A és B értéke pedig valamelyik sorrendben 2 és 6. (3)-bol

10B+C C

eszerint csak A = 6 lehet, igy B =2, C/2B =1, C = 2B = 4, és végill D = 8. Ez az értékrendszer valéban mindkét
feltételt kielégiti:
(6+2V3)2 =48 +24v3,  (6+4V3)% =84 +48V3.

Bély Miklos (Gy6r, Révai M. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. Konnyen lathaté, hogy ha valamelyik jegy 0, akkor mind az, tehat a 0 jegyek megengedése csupéan ezt
a trividlis megoldast adja a fentihez. A kévetkezs megoldas azt is fogja mutatni, hogy nem eredményez ezen kiviil Gj
megoldast az sem, ha megengedjiik, hogy kiilonb6z6 betiik esetleg egyezs jegyeket is jelenthessenek.

IT. megoldas. Az I. megoldas (1)—(4) egyenleteibdl indulunk ismét ki. A (3) és (4) egyenletb6l
C =2(A—-5)B, D =2(A-5)C =4(A-5)*B.
Ha itt B =0, akkor C = D = 0, és pl. (2)-b6l A = 0 adodik, amit nem tekintiink megoldasnak. Ha B # 0, akkor
A =5 vagy 6, mert D csak igy lesz szamjegy. Az A = 5 lehet&ség ellentmondésra vezet, mert ekkor is C = D = 0, de

akkor a méasodik kiindulasi egyenlGség nem teljesiilhet.
Eszerint csak A = 6 lehetséges. Ekkor C' = 2B, D = 4B, és az (1) és (2) egyenletekbe ezeket behelyettesitve

36 + 3B? = 24B, 36 + 12B% = 42B.
Az els6 4-szeresébdl levonva a méasodikat

108=54B, B=2, sigy C =4, D = 8.



