I. Vizsgaljuk el6szor a kérdéses [ szog valtozasat abban az esetben, ha a = M ON < hegyes sz0g.

1. dbra

A feltételek azt jelentik, hogy A az OB szakasz felezGpontja, C' pedig OD-é. Tiikrozziik B-t az OM, D-t pedig az
ON egyenesre, legyen a kép B', ill. D’ (1. abra). Igy U felezi a BB’ szakaszt, ezért AU az OBB’ haromszég OB'-
vel parhuzamos kozépvonala. Hasonléan C'V parhuzamos OD’-vel, ennélfogva az AU, C'V egyenespar kozti szogek
egyallastak az OB’, OD' egyenespér kozti szogekkel és igy egyenlSk veliik.

Amde OB’ az ON egyenes tiikorképe OM-re, és igy ON-b6l OB’-be 2a nagysagn forgas visz at — ugyanabban az
iranyban, amelyben OM fordult el ON-bél. OD’ pedig OM tiikdrképe ON-re, és igy ON-b6l OD’-be ugyanakkora,
de ellentétes iranyu forgas visz at, mint ON-bol OM-be, vagyis OD' forgasszoge az ON alapirdnytol mérve —a. Ezek
szerint OD'-b6l OB’-be 3a nagysagn forgas visz at.

Amig o 0°-t6l 90°-ig novekszik, a 3« forgasszog 0°-t6l 270°-ig vesz fel minden értéket. A vizsgalandd § szog
viszont nem lehet nagyobb 90°-nal. Amig 0° < « < 30°, addig S egyenls a 3« forgasszoggel. Amig 30° < a < 60°,
addig a forgéasszog 90° és 180° kozé esik, igy [ a kiegészit6 szog, 8 = 180° — 3a; ez a = 60° esetén B = 0°-ot
ad. (Valoban, o = 60° esetén OB’ és OD’ egybeesnek, mésrészt OU = OB/2 = OA, tehat OAU egyenls oldalt
haromszog, ugyanigy OCV is, igy AU és CV péarhuzamosak, és parhuzamos egyenesek szogét szokas 0°-nak tekinteni,
mivel irdnyuk megegyezs.)

a-t 60°-on tul novelve 90°-ig, 8 mértékszamat ugy kapjuk, hogy a 180° és 270° kozé es6 forgasszogbsl 180°-ot
kivonunk: 8 = 3a — 180°. Ez még o = 90° esetén is érvényes, hiszen akkor U = V = O, és igy § = 90°. Ha viszont
MO és ON egy egyenesbe esnek (a = 0° vagy 180°), akkor AU és C'V is egy egyenesbe esik és igy 5 = 0°.

II. Nem volna nehéz latni, hogy meggondolasaink kiterjeszthet6k minden a-ra, de attekinthetébb képet kapunk,
ha belatjuk, hogy egyrészt a-nak egymast 180°-ra kiegészits értékeihez, masrészt két egyméastol 180°-kal kiilonbozé o
értékhez ugyanakkora [ érték tartozik. Egyszertibb az utobbi belatésa. Az OM egyenes 6nmagaba megy at, ha egy
tetszés szerinti helyzetb6l 180°-kal elforgatjuk, igy U és AU helyzete valtozatlan; C, D 1j helyzete, C*, ill. D* az
elébbinek tiikorképe O-ra, igy ugyanez all a V pont és a CV egyenes tj V*, ill. C*V* helyzetére, ezért CV 1j helyzete
parhuzamos a korabbival, igy pedig az AU és CV egyenesek 0j helyzetei kozti szogek egyenlSk a korabbiakkal.

2. dbra



Legyen most a hegyesszog, a* = M*ON< = 180° — «, a C, D, U, V pontoknak megfelel6 pontok C*, D* U*,
V*. Ekkor OM*, C*, D* és V* az OM, C, D, V tiikorképe az O-n atmens, ON-re merSleges ¢ egyenesre (2. abra).
Masrészt, mivel az OM™ egyenes OM-b6l ON-re val6 tiikrozéssel is kaphato, igy U™ az U tiikorképe ON-re, s ezzel
egylitt AU is AU tiikorképe ON-re. Ekkor azonban AU és AU™ az ON-re A-ban allitott merdlegesre is tiikrosek,
ha pedig egy ezzel parhuzamos tengelyre (pl. t-re) tiikrozziik AU*-t, AU-val parhuzamos egyenest kapunk. Igy a 3*
szoget t-re tiikkrozve egyik szara C'V-be megy at, a mésik parhuzamos lesz AU-val, tehat a tiikorkép egyéallasa p-val, s
igy B* = 3; ezt akartuk belatni.
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3. dbra

II1. A g valtozasanak grafikus abrazolasahoz tudjuk, hogy OM az O koriil dllandé szogsebességgel forog, igy o — és
vele 8 = 3ais — a t id6vel ardnyos, a kérdéses sz0g nagysagat dbrazolé grafikon elsd, a koriilfordulés elsé 12-ed részéhez
tartozo szakasza egyenes. Ennélfogva a 2. és 3. szakaszban 8 = 180° — 3¢, ill. 8 = 3a — 180° értékét is egyenesszakasz
abrazolja. Jeloljik OM teljes koriilfordulasanak az idejét T-vel. A teljes grafikont ezek utén ugy kapjuk, hogy a t = 0-
tol t = T'/4-ig terjeds szakaszt a t = T'/4 egyenesen tiikrozzik, majd az igy adodott abrat T'/2 szakasszal eltolva a
(T/2, T) szamkoz {6lott megismeételjiik (3. dbra).
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