A vizsgalando kifejezések:
(1) v? —y* =m’ + (2p — 9)m'n® + (p* — 6g)m*n" — ¢*n®,
(2) 2% — 3y? =m® 4+ (2p — 27)m*n? + (p? — 18¢)m?n* — 3¢°n®.

I. A kovetelmény (1)-re akkor teljesiil, ha taldlunk olyan r egész szamot, amellyel m? — rn? kobe azonos (1) jobb
oldalaval, vagyis a két kifejezés egyiitthatoéi paronként megegyeznek:

(3) 2p—9 = -3r,
(4) p® —6q = 3r?,
(5) g =1’

és amellyel p, q is egészek. Eszerint ¢>-nek teljes kobnek kell lennie, akkor pedig egyszersmind teljes hatodik hatvany
is: ¢ = 55, ahol s egész szam, ezért egyrészt ¢ = 453, masrészt 13 = s5-bol r = 2. Igy (3)-bol

1 1 2
p—2(9 37“)—2(9 3s%),
tehat (4)-bol

1
Z(81 — 54s% 4+ 9s1) F 65° = 35,
s2(s> £ 85+ 18) = 27.

Ennek alapjan kevés probalgatassal meghatarozhatjuk a megfelels p, g, r szamokat. s? négyzetszam, és osztoja
27-nek, igy csak s> =1 és s> = 9 jon szoba.

Vo)

2=r=1 esetén (3)-bol p=3, ésigy (4)-b6l ¢=1;
s2=7r=9 esetén (3)-bol p= -9, ésigy (4)-b6l ¢ = —2T.

Mindkeét esetben (5) is teljesiil, tehat két megfelels p; ¢ értékpar van:

p=3,q=1 esetéen z*—y*=(m?— n2)3,

p=-9 qg=—-27 esetén 2% —y>=(m?— 9n2)3.

I1. Hasonléan (2) jobb oldala azonos az (m? — an)3 kifejezéssel, ha

(6) 2p — 27 = —3R,
(7) p* —18¢ = 3R?,
(8) 3¢°> = R3,

ahol R egész szam. (8)-bol R oszthaté 3-mal, R = 38, igy ¢° — 95, majd S = T2, (S, T egész), tehat ¢ = +3T3 és
R = 3T?. Most mér (6)-bol, majd (7)-bsl

1 9 81
p=5(27-3R)=2(3 —T?), 70 — 672 + T*) F 5473 = 27T*,

T*(T* £ 8T + 18) = 27.
Eszerint T2 értéke 1 vagy 9, ezért R értéke 3, ill. 27, igy (6)-bol, majd (7)-bél az els6 esetben p = 9, ¢ = 3, a masodik
esetben p = —27, ¢ = —81, és mindkét esetben (8) is teljesiil. Ezek szerint az adott kifejezésekkel

p=9, q¢=3 esetén z?—3y>=(m?— 3n2)3.

p=-27, q=-81 esetén 22— 3y = (m?—27n2)".

Ezzel a feladat megoldéasat befejeztiik.
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