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Vizsgaljuk az A; As és a By By egyenesek metszéspontjat.

Az A, B, szakasz parhuzamos AB-vel, feleakkora és ellenkezs irdnyu. Ez ismeretes, ha A, B, C nincsenek egy
egyenesen; az AB egyenesen levé C* pont esetén pedig valasszunk egy nem az AB egyenesen levé C pontot, ahhoz
rajzoljuk meg az A; és By pontokat (1. abra). Ekkor A; A} és By By mint kbzépvonalak a BCC™, ill. ACC* harom-
szOgbeli, egy iranyban parhuzamosak CC*-gal, igy Ay B1 By A paralelogramma, tehat A; Bi-gyel egyiitt A7 By is (ami
az AB egyenesen van) fele akkora, mint AB, és azzal ellenkezs iranyu.

Az As By szakasz AB-bol tgy keletkezik, hogy azt D-b6l mint kiilsé hasonlosagi pontbol 1/3 aranyban kicsinyitjiik,
igy A Bs is parhuzamos AB-vel, harmad akkora és egyezs iranyu vele.

Ezek szerint A1 By és Ay By parhuzamosak és ellenkez§ irdnytak. Ha A1 By és Ay By nincs egy egyenesen, akkor
A1 Az és By By az A1 By és Ay Bs egyenesek kozti siksdvban metszi egymast (2. dbra), M metszéspontjukra A1 M B A ~
Ay M By, a hasonlosag ardnya Ay By /AsBy = (AB/2)/(AB/3) = 3/2. Igy M az Ay A, és a By By szakaszt egyarant
3/2 aranyban osztja.
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Ha az A, As, By, Bs pontok egy egyenesre esnek (3. abra), akkor A; A5 és By By metszéspontja hatarozatlan, de
létezik egy egyértelmtien meghatarozott M pont, amely mindkét szakaszt 3/2 aranyban osztja. Valasszunk ugyanis egy
Ay By-vel parhuzamos, egyiranyu és egyenls A, B) szakaszt. Ekkor az el6z6 meggondolas alapjan beldthato, hogy az
Ay Al és By B)) szakaszok M’ metszéspontja mindkett6t 3/2 aranyban osztja. Messe az M'-n at Az Aj-vel parhuzamosan
hiizott egyenes az A1 Ay egyenest M-ben. Mivel Ay MM'A ~ A1 As ALN, és BIMM'A ~ B1Bs By, igy M az Aj A
és B1Bs szakaszt szintén 3/2 aranyban osztja. — Vilagos, hogy ha A; és As, vagy By és Bs egybeesik, akkor M is
egybeesik veliik.

Ha B, Bj, By szerepét rendre C, C1, Co-nek adjuk at, akkor meggondolasunk azt adja, hogy az A3 Ay és C1Cy
szakaszt 3/2 ardanyban 0szt6 pont egybeesik, igy az M pont az A1 As, By By, C1Cy szakaszok mindegyikét 3/2 ardnyban
osztja, M tehat egyeneseik kozos pontja. Azt is nyertiik, hogy M az A;, By, C1 és az As, Ba, Cy pontokbol allo alakzatok
hasonlosagi pontja, az el6bbi 2/3 aranyu kicsinyitéssel és 180°-os elforgatassal az utobbiba megy at.

Nem hatarozott pl. az A; As egyenes, ha As egybeesik Aj-gyel; ez bekovetkezik, ha D az AA; szakasz Aj-en tuli
meghosszabbitasan van és AD = 3 AA; /2. llyenkor B; By és C1C> az egybees6 pontban metszik egymast, hiszen ezen
at pl. AB-vel csak egy parhuzamos hiazhato, és azon A; miatt rajta van By, és As miatt rajta van Bs.

Elsfordulhat, hogy a vizsgaland6 hédrom egyenes nem mind kiilénb6z6, ha pl. A, B, C' nem mind kiilénbozdk, vagy
ha A, B, C, D egy egyenes pontjai. Az ilyen esetek felsorolasa felesleges, mert ilyenkor az allitds semmitmondo.

Szabo Zoltin (Gyor, Benedek-rendi Czuczor G. g. II. o. t.)



Megjegyzés. Nem jutunk a fentitél lényegesen kiilonb6z6 megoldashoz, ha azt latjuk be, hogy az A1 B1C1 és A3 BoCo
haromszogek hasonlok és hasonld helyzettiek. Ekkor azonban az egy egyenesen levé A, B, C pontok esete okoz egy
kicsit tobb bonyodalmat. (Szamos dolgozat ezzel az esettel nem foglalkozott.)

Nem nehéz belatni, hogy S-sel jelolve az ABC haromszog silypontjat, A1 D || A2S és B1D || B2S, igy az A1 B1D
és A2B2S is hasonlo helyzetd haromszogek, hasonlosagi pontjuk szintén M; igy S, D és M (az ABC és A1 B1Ch, ill.
ABC és A3ByCy, ill. A1 B1C4 és Aa BoCs haromszogparok hasonlosagi pontjai) is egy egyenesen van. Az utolsé allitas
akkor is igaz marad, ha ABC, A1 B1C1, A3 ByCs tetszés szerinti hasonld helyzetd haromszogek; bizonyitdsa azonban
sokkal nehezebb.



