Legyen az ABC D hurnégyszog koré irt kor egy pontja M. Ha M egybeesik egy csuccsal, az egyenlGség nyilvanvaldan
helyes, mindkét oldalan 0 all. Mas esetben valaszthatjuk a betizést ugy, hogy M a C, D pontokat nem tartalmazoé
AB koriv bels6 pontja legyen.

Legyen M vetiilete az AB, BC, CD, DA oldalegyenesen rendre P, Q, R, S, és MP =p, MQ =q, MR =,
MS = s. Megmutatjuk, hogy az MPAS és MQCR négyszogek hasonlok (1. dbra), cstcsaik a felsorolas rendjében
felelnek meg egymésnak. Ha ez fennall, akkor t6bbek kozt elsé és utols6 oldalaik ardnya egyenls:

pis=q:m,
ami egyértelmi a feladat allitasaval.

Két négyszog hasonld, ha barmelyik megfelelg atlojukkal haromszogekre bontva a rész—haromszogek paronként
hasonlok. Ez teljesiil, ha egymas utani szogeik egyenlSk, tovabba egy—egy megfelel§ csiicsukban az atlo a megfelels

oldalakkal egyenls szogeket zar be, — igy ugyanis minden tovabbi megfelel$ csticsparban is fennéll az atlo és az oldalak
kozti szogek egyenlGsége.

1. dbra

Az 1. d4bran a PMSA és QM RC négyszogekben a P, S, ill. a @), R cstucsnal derékszog van, az A-nal levs szog
az ABCD négyszog kiilsG szoge, a C-nél levs szog pedig az ABCD négysziognek is szoge, igy ezek is egyenldk,
mert a négyszog hurnégyszog. Igy a két négyszég M-nél levs szogei is egyenlsk. Az elsbbi meggondolast az AMCD
hurnégyszogre ismételve M AS< = MCR<, és igy MAP< = MCQ<.

Ezzel az allitast a bemutatott helyzet esetére bebizonyitottuk.
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2. dbra

Megjegyzés. A 2. abra helyzetében az M PAS és az MQCR négyszog hurkolt. A hasonlosag ezekre is fennall. Itt
a M PAS négyszog PAS szoge azonos az ABCD négyszog BAD szogével, viszont az MQCR és ABCD négyszogek
C-nél levs szogei kiegészits szogek.




4. dbra

A fenti helyzetben is felhasznaltuk, hogy a PAS és a QCR szogek egyike az ABCD négyszognek belss szoge, a
masika pedig kiils§ szog. Konnyd belatni, hogy nincs M szamaéra olyan helyzet, hogy a mondott szogek mindegyike
bels6 szog, sem olyan, hogy mindketts kiils§ szog. Ugyanis mialatt M-et A-t6l B-ig mozgatjuk a D-t nem tartalmazo
AB iven (3. abra), S addig marad A-nak ugyanazon oldaléan, mig M at nem lépi azt a D' pontot, ahol az AD-re A-ban
emelt merdleges metszi a mondott ivet. Az is lehetséges, hogy S mindig ugyanazon oldalan adédik A-nak, ha ti. D’
nem tartozik hozza a mondott AB ivhez (4. 4bra). D’ a D-bdl kiindul6 atmérs végpontja, és itt metszi a kort a C-ben
DC-re emelt meréleges is, ezért R szintén akkor lépi 4t C-t, amikor M &atlépi D’-t, vagy pedig egyaltalan nem lépi 4t
C-t. Allitasunk most mar kozvetleniil belathato a 3—4. abrakrol, amelyek A, C, D és D’ kolesonos helyzetének minden
lehetséges tipusat bemutatjik (A és C ugyanis a vizsgalt szempontbol felcserélhetdk); a B és M szamaéara szoba jovs
koriv vastagon van rajzolva.

Ha végiil M azonos D’-vel (5. dbra), akkor S = A, R = C, QRM< = PSM<, és a feladat éllitasa a QRM és
PSM derékszogi haromszogek hasonlosdgabol kovetkezik.

5. dbra




