I. megoldas. Ha C5 az e-nek a Ci-et nem tartalmazo partjan adodik (1. abra), akkor a titkrozés miatt BACy<t =
BAC <. Egyenl§ keriileti szogek szarai kozott a kornek egyenld ivei vannak, tovabba egyenls ivekhez egyenls hurok
tartoznak, tehat BCy = BC;. Meggondolasunk akkor is érvényes, ha Cy (vagy C1) az e-n keletkezik, egybeesik A-val,
mert ekkor f titkkorképe (ill. maga f) érinti k-t.

Ha Cy az e-nek a C;-et tartalmazo6 partjan adodik (2. abra), akkor k-nak B-vel dtellenes pontjat B'-vel jelolve AB’
merdleges e-re, tehat az ACy egyenes tgy is el6all f-bdl, ha ezt AB’-re tiikrozziik. AB' viszont szétvalasztja Cy-et és
Co-t, mert a BAC, sz6g ekkor a BAC, szog kiegészits szogének tiikorképe, és igy BACT és BAC, egyike hegyesszog,
masika tompaszdg. Eszerint a fenti bizonyités érvényes, B helyén B’-t véve: B'Cy = B'Cy. Minthogy pedig BB’ a kor
szimmetriatengelye, ezért egyszersmind BC; = BCs. Ezzel a bizonyitast befejeztiik.

Bdardny Imre (Budapest, Corvin Matyés g. IL. o. t.)

1.dbra és 2.dbra

II. megoldas. Tikrozzik f-et AB-nek m felez6 merdlegesére, messe a tiikorkép k-t D-ben. Ekkor BD és ACs
parhuzarnosak, mert egy egyenesnek két egymaésra meréleges tengelyre vonatkozo tiikorképei. Igy A, B, C3, D egy
hurtrapéz csucsai, ennek szérai is, atloi is egyenldk, tehat BCy = AD = BCh.
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II1. megoldas. Tiikrozziik Cy-t, az AB egyenesre, a Cj tiikorkép az AC; egyenesre esik. Elég megmutatni, hogy
a BC1C5 haromszog egyenl szart: B-bdl induld oldalai egyenl6k, hiszen BC3 = BChy; az egyenlszarusag viszont
kovetkezik abbol, ha megmutatjuk, hogy a C1C5 oldalon nyugvé két szog egyenls.

Ha C5 a Ci-et nem tartalmazé AB iven van, akkor AC1B< + AC;B< = AC1B< + AC3B< = 180°%; a BC1C3
haromszog C1-nél és C3-nal levs szogei viszont a két szOg koziil a hegyes szog és a tompaszoget 180°-ra kiegészits szog,
ezek a nyert Osszefiiggés szerint egyenldk.

Ha C; és C3 ugyanazon az AB iven vannak, akkor a BCC3 haromszog széban forgd két szoge az AC1 B és AC2B

szoggel egyenld, és ezek egyenlSk, mert ugyanazon az iven nyugszanak. Ezzel a feladat allitdsat igazoltuk.



