I. megoldas. Huzzunk parhuzamost B-n at AC-vel és C-n 4t AB-vel, és jeloljiik metszéspontjukat A*-gal. Az
ABA*C paralelogramma teriilete kétszer akkora, mint az ABC haromszogé, ezért elég azt belatnunk, hogy a kérdéses
Osszeg megadja a paralelogramma teriiletét.

XXX
0050505955
o
S

£

A A 8 1. dbra

Huazzuk meg a DE egyenesnek a paralelogrammaba es6 szakaszat, legyen ennek végpontja az AB oldalon A’, a
CA* oldalon C’. (Ha az ABC héaromszoghen C-nél derékszog van, akkor E azonos D-vel, ekkor D-n 4t merdlegest
hazunk BC-re, ami egyszersmind parhuzamos AC-vel.) Hasonléan legyen a DF' egyenesnek (ill. CBD< = 90° esetén
a D-ben BC-re éllitott mer6legesnek) AC-vel, ill. BA*-gal val6 metszéspontja A", ill. B”. Nyilvanval6, hogy A”B”
parhuzamos és egyenld hossztt AB-vel, ugyanigy A'C'#AC. A CF szakasz az A” B” A*C paralelogramma magassaga,
ezért a szoban forgdo AB - C'F szorzat megadja ezen paralelogramma teriiletét, az AC - BE szorzat pedig hasonléan az
A'BA*C’ paralelogramma teriiletét.

Mindkét paralelogramma lefedi az ABA*C paralelogramma egy részét és abbol nem nytlik ki. Egytittesen kétszer
fedik le a DB"”A*C’ paralelogrammét, méasrészt az ABA*C paralelogrammébol lefedetleniil hagyjak az AA’DA”
paralelogrammat. Igy elég belatnunk, hogy a kétszer fedett és a fedetlen paralelogramma teriilete egyenls. Ez pedig
kovetkezik abbol, hogy e két paralelogramma az egyenld teriiletii A*CB és ABC haromszdgekbél a C'CD és B” DB ill,
az A" DC és A’ BD haromszogek elhagyasaval keletkezik, ezek pedig paronként egyenld teriiletiiek, mert az A" DC'C,
ill. A’BB" D paralelogramménak a DC ill. BD 4tl6 mentén valé kettévagasaval keletkeznek.

Ezzel az Aallitast bebizonyitottuk.

Kovdcs Piroska (Székesfehérvar, Teleki B. g. II. o. t.)

2. dbra

II. megoldas. DF parhuzamos AC-vel, mert mindketté mer6leges a B-bdl hiizott magassagvonalra, ezért a BDE
haromszodg hasonl6 BC'B;-hez, ahol By a B-bdl huzott magassag talppontja. Igy

BD )
(1) BE = 55 - BBy, és
BD BD
(2) AC-BE = 5 - AC- BBy = o -2t
ahol t az ABC héaromszog teriilete. Ugyanigy
DC DC
és a bizonyitando6 allitas (2) és (3) tsszeadasaval adodik, ugyanis D a BC oldal kozbiils6 pontja, és igy
BD n DC 1
BC = BC

Ha az ABC haromszogben pl. C-nél derékszog van, akkor £ = D, By = C, és (1) csak jelolésbeli véaltozast jelent.
Eszter Istvdin (Pannonhalma, Benedek-rendi g. I. o. t.)

Megjegyzés. Az éallitds a BC oldalegyenes barmely D pontjara érvényes; ha a C'F, BE szakaszoknak elGjelet
tulajdonitunk, pozitivnak véve a felhasznalt magassagegyeneseken a B-bsl Bi-be, ill. C-b6l Ch-be vive irdnyt.



