I. megoldas. Keressiink a kocsi szamara olyan igénybevételi tervet, amely mellett az utasok lehetgleg rovid utakat
tesznek meg. Kézenfekvs, hogy igy az adott feltételek kozott maximaélis szama utas utazik, és meg is fogjuk mutatni,
hogy ez valoban igy van. — Az utak hosszat allomas-kozokben fogjuk mérni, vagyis egységnek tekintjiik barmelyik két
szomszédos allomas tavolsagat. Jeloljik az adllomasokat sorra A, B, C, D, E, F, G, H, J, K, L, M bettkkel.

1 egységnyi utat 11 utas tehet meg, hiszen az M végallomés kivételével minden dllomason 1 ilyen utas szallhat fel.
Vegyiik tervbe, hogy minden ilyen utazas megvalosul. Jobb elképzelés érdekében mondhatjuk, hogy az 1-es sorszamiu
iilghelyet fenntartjuk ezeknek az utasoknak, az {il6hely allandéan foglalt voltat az 1. dbra foglaltségi tablazatanak 1.
oszlopat kitolts 11 vonalszakasz jeloli.
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2 egységnyi utra az adott feltétel mellett csak az els6 10 allomason lehet felszallni. Vegyiink tervbe minden ilyen
utat, és iiltessiik az A-t6l C-ig utazo utast a 2. helyre, majd a hely felszabadulasaval ugyanide {iljon sorra a CFE,
EG, GJ, JL utszakaszt megtevs utas; a BD, DF, FH, HK, K M utszakaszok utasdnak pedig biztositsuk a 3. szamu
helyet.

Hasonléan 3 egységnyi tavolsagot beutazo utast csak 9-et vehetiink tervbe, koziilikk az A, B, C allomason felszallo
kapja rendre a 4., 5., 6. iil6helyet, a tovabbiak szamara minden alloméson felszabadul e helyek egyike. Minden 4 és
5 egységnyi utszakaszhoz is 1 — 1 utast feltételezve ez a 8, ill. 7 utas 4 ill. 5 ilShelyet igényel (7 — 10., ill. 11 — 15.
sz. helyek), ti. azokat, amelyeket az els6 4, ill. els6 5 allomason felszallo ilyen utasok elfoglalnak, majd atadnak az 6
célallomasukrol ugyanakkora tavolsdgra utbaindulé utasnak.

A még rendelkezésre 4ll6 16 — 20. helyet csak olyan utasok foglalhatjak el, akik legaldbb 6 egységnyi tavolsagra
utaznak, ezen az 5 helyen tehat csak 1 — 1 személy szallithaté a kérdéses menetben. A tablazaton mind az 5 utas
részére mas 6 egységnyi utazast vettiink tervbe.

Terviink szerint az autobuszon 11 + 10+ 9 4+ 8 + 7 + 5 = 50 utas utazik. Megmutatjuk, hogy 50-nél t6bb utas
szallitasa az adott feltételek mellett lehetetlen.

Hagyjuk elGszor figyelmen kiviil a busz teherbirasat, ekkor annyi utas jon tekintetbe, ahany kiilonb6z6 utszakasz
van. Az utazas kezdGpontja a vonalon 12-féleképpen valaszthato, ehhez a végpont 11-féleképpen; az igy kapott 12-11 =
132 utazasban minden utszakasz kétszer van figyelembe véve: mindegyik végpontjatol a masikig. Ezért a kilonbozs
utszakaszok szama a kérdéses menetben 132 : 2 = 66, ennél tobb utas tehat nem utazhat az adott feltételek mellett.

Ennyi sem utazhat azonban, mert ha mindegyik ttszakaszon utazna egy utas, akkor egyes szakaszokon tul lenne
terhelve az autobusz.

Szamitsuk ki, hany utszakasz tartalmazza az n-edik és n + 1-edik allomas kozti szakaszt, hdnyan utaznanak ezen a
szakaszon. Egy ilyen atszakasz kezd6pontja az elsé n alloméas lehet, végpontja pedig az ezek utani alloméasok valame-
lyike, tehat 12 — n allomas, igy az ilyen utszakaszok szama n(12 — n). Eszerint az

AB, BC, CD, DE, FEF, FG, GH, HJ, JK, KL, LM
palyaszakaszt tartalmazo ttszakaszok szama rendre

11, 20, 27, 32, 35 36, 35 32, 27, 20, I,

legtobb a kozépsé F'G palyaszakaszon. E 36 utszakasz koziil a busz befogadoképessége miatt egy menetben 16 nem
valosulhat meg, ennélfogva a gondolhaté utszakaszok koziil egy menetben legfeljebb 66 — 16 = 50 valosulhat meg. Azt
pedig mar lattuk, hogy ennyi utas valéban utazhat.

Varsanyi Aniké (Budapest, Sagvari E. lg. L. o. t.)



Megjegyzés. TetszetGs gondolat gy tervezni a busz széban forgd menetét, hogy minden alloméson annyi utas
szalljon fel, amennyit a feltételek megengednek. Igy az A alloméason 11, a B-n 10 utas szallhat fel, a tovabbiakban
annyi amennyi a leszallok és a hatra 1évé allomasok szama, koziil a kisebb. Igy a tovabbi allomasokon sorra 2, 3, 3, 5,
5,4, 3, 2, 1 utas szallhat csak fel, ami 6sszesen csak 49 utast ad. Ez a gondolat is kifejleszthets jo megoldassa, ha nem
csak a felszallok szamara vagyunk tekintettel, hanem kombinéltan vessziik figyelembe a kiilonb6z6 feltételeket.

II. megoldas. A B, C, D, E, F allomason rendre legfeljebb 1, 2, 3, 4, 5 utas szallhatott le, ti. annyi, ahany
allomas megeldzi az illets allomast. Igy F-ig az utazast legfeljebb 15 utas fejezte be. F' és G kozott legfeljebb 20-an
voltak a kocsin. Végill a G, H, J, K, L alloméasokon rendre legfeljebb 5, 4, 3, 2, 1 utas szallhatott fel, 6sszesen ismét
15. Igy a szallitott személyek szama legfeljebb 15 + 20 4+ 15 = 50.

Az 1. megoldas mutatja, hogy 50 személy széllitasa meg is valosithato.

Baldzs Katalin (Budapest, Fazekas M. gyak. g. L. o. t.)
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Megjegyzés. Visszatérve az el6z6 megoldashoz flizott megjegyzésre, ott a C alloméason csak 2 felszalld szerepelt, mig
itt F eléréséig 3 olyan leszalloval szamoltunk, aki C-ben szallt fel. Ha az ottani elvtsl csak abban tériink el, hogy B-ben
csak 9 utast vesziink fel, és igy lehetségessé valik C-ben 3 utas felvétele, akkor igy is elérhetd az 50-es utaslétszam (2.
abra), amint még szamos més modon is.



