Legyen a C1C3C3C,C5 = S szabalyos Otszog kozéppontja O. Meghtuzva a szimmetriatengelyeit, S feloszlik 10
derékszogli haromszogre. Koziiliik barmelyik ketté egymésba atvihets vagy egy O koriili forgatéassal, melynek szoge
a 72°-nak egy egész szamu tObbszorose, vagy valamelyik szimmetriatengelyen valo tiikrozéssel. Ezért elég egyelSre az
OC1 D haromszog belsejében vagy a keriiletén levé P pontokra szoritkoznunk, ahol D a C4O tengely és a C;C5 oldal
metszéspontja, egyben ezen oldal felezGpontja.

Megmutatjuk, hogy ekkor P-re nézve a CyC5 oldaltol mért tavolsag mindig megadja rs-at, vagyis van két masik a
tavolsagok kozott, amelyik legfeljebb akkora, és ketts, amelyik legalabb akkora, mint a C5C5 oldaltél mért tavolsag.

A P pont tavolsaga CoCs-t6l legalabb akkora, mint C;Ca-t6l és C5C1-t6l, ugyanis a C1C3C5 sz6g C20 szogfelezs-
jének arra az oldalara esik, mint a C1Cy szér, vagy a szogfelezdre (ha P = O), méasrészt a CoC3 és C1C5 oldalak kozti
sz0g Cy D szogfelezGjének arra az oldalara, mint a C1Cs oldal, vagy a szogfelezdre.

Masrészt, P tavolsaga CoCs-t0l nem nagyobb, mint a C3Cy és CyC5 oldaltdl mért tavolsdga, mert a CoC3Cy sz6g
C50 szogfelez6jének a CyC3 szar fel6li oldalara esik, vagy a felezére; tovabbéd a CyC5 és CsCy oldalak szogét felezs
C10 egyenesnek is arra az oldalara, mint a CyC5 szér, vagy a felezére.

Azt kell még megvizsgalnunk, a C1 DO haromszog melyik pontja van legmesszebb és melyik legkdzelebb a CoCs
oldalhoz. Ci-en és D-n at parhuzamost hizva CoCs-mal, az el6bbi atmegy Cy-en, az utébbi a C3Cy oldal D’ felezs-
pontjan. A két egyenes kozti sav tartalmazza az O pontot, s igy a C1 DO haromszoget, mert egyrészt

1 [e]
0C, 0y = 08

=54° < C4C1Cy<t = 180° — 108° = 72°,

masrészt

D'DCy = 180° — 108° = 72° < ODC4 = 90°.

Eszerint a haromszog C csticsa van legmesszebb és D cstcsa legkdzelebb CoCs-hoz, az utébbi tavolsaga az el6bbinek
fele.

Most mar P mindazon helyzetei, amelyekre r3 a lehets legnagyobb: S Gsszes cstcsai, azok pedig, amelyekre r3 a
lehet legkisebb: S Gsszes oldalfelezs pontjai.

Szabé Mihdly (Mako, Jozsef A. g. I o. t.)

Megjegyzés. A tavolsagokat az oldalak egyeneseitsl mértiik. — Egy pontnak egy szakasztol mért tavolsagan a szakasz
hozz4 legkozelebbi pontjatol mért tavolsagat értjiik. Ha a pontnak a szakasz egyenesére valo vetiilete hozzatartozik a
szakaszhoz, akkor a szakasztol vald tavolsdga egyenls az egyenestdl valé tavolsdgaval. Ha nem, akkor a szakasznak ahhoz
a végpontjdhoz van legkozelebb a pont, amelyik kozelebb van a vetiiletéhez. Konnyi belatni, hogy megallapitasaink
akkor is érvényesek, ha az r;(i = 1, 2, ..., 5) tavolsdgokat S oldalszakaszaitol mérjiik.



