A kovetkezs szogek egyenldk:
C1 <, BCF«, ACF2<I, C1F Fh<,

mert az abra szerint a felsorolas elsd két tagja egyallasa szogpart alkot, utols6 két tagja pedig valtoszogpart, végiil a
kozéps6 két szog az ACB szog felezésével keletkezett. Igy Cy FoFy< = C1 Fy Fo<, tehat C1Fy = C1 F).
Hasonléan
C1G2G1< = BOG1< = ACGay< = 01G1G2<I,

mert a kozépss két szog az ACB szog felét derékszoggé egésziti ki, a szélsé parok pedig egyallasu szogek. Ezért
C1GoGra = ClGlGQQ, és C1Go = C1G1.

G,

G

Szerkesztésnél fogva a Cy F; egyenes dtmegy a BC oldal A; felez6pontjan, mert az ABC haromszog AC-vel parhu-
zamos kdzépvonala, ugyanis atmegy Cp-en és parhuzamos AC-vel, C; F; pedig ugyanigy az AC oldal B; felez6pontjan.
Tovabba a fentiekbdl adodik, hogy a BiCF, és A1 CG1 haromszogek is egyenls szardak, igy

BC — AC
Ci1F5 =C1By — BiF5 = A,C - BC = f’
C1G1 =C1A1 + A1Gy = BiC+ A C = &230,

vagyis a vizsgalando szarak hossza egyenls az eredeti haromszog C-ben 6sszefuto oldalainak fél kiilonbségével, ill. fél
Osszegével.

Bodonhelyi Mdrta (Budapest, Mora F. lg. IL. o. t.)

Megjegyzések. 1. A felhasznalt szogparok egyenlGsége és Cp Fy hosszanak meghatarozésa épit a kovetkezs, szemléletre
és a BC > AC feltevésre alapozott tényekre: a) f az AB egyenes AC; szakaszat metszi, 5) az f egyenesen C, Fy, Fy
sorrendben kévetkeznek a kijelolt pontok, v) G1 és G2 pedig kozrefogja C-t g-n. Ezeket belathatjuk a szemléletre vald
hivatkozas nélkiil is.

«) f-nek az AB egyenessel valo D metszéspontja az oldalszakaszra esik, mert f belss szogfelezs. Jeloljik A-nak
f-re vett tiikorképét A'-vel, ez a feltevés szerint a BC' szakaszon van. Igy az A’ BD haromszogben

BA'D« =180° — CA'D< = 180° — CAB« =
= ABC< + ACB< > ABC< = DBA'«,

tehat a szemben fekvé oldalakra BD > A'D = AD.

B) A B1C egyenes Bi-ben metszi az ACD haromszog keriiletét, tehat még egy pontban kell metszenie. Ez nem
lehet az AD oldalon, mert annak meghosszabbitéasat metszi B1Cy (Cy-ben), tehat By Ci-nek f-fel vald Fy metszéspontja
a CD szakaszon van.

Az ACD haromszog az A1 Cy egyenesnek teljesen egyik partjan fekszik, mert Cy az AD szakasz D-n tali meghosszab-
bitasan van, AC pedig parhuzamos A, C-gyel. Igy a CD egyenest A;C; a CD szakaszon kiviil metszi, mégpedig D-n
tili meghosszabbitasdban, mert az AC' egyenesnek a D pont s vele egyiitt f-nek a C-bsl D felé halado félegyenese
esik ugyanazon oldalara, mint A;C;. Igy a C, Fy, D, F; pontok ebben a sorrendben kiovetkeznek az f egyenesen.

~v) A g egyenes az ACB szogtartomanyon kiviil halad, mert e szog 180°-nal kisebb, igy G1 a C1A; szakasz Aj-en
tili meghosszabbitasara, Go pedig C7 Bi-nek Bj-en tuli meghosszabbitasara esik. Fy az AC és A1Cy egyenesek kozt
van, mert C' és Fy kozt van, igy egyszersmind By és Cy kozt, tehat a C1Ge szakaszon van. Fy viszont C'D-nek D-n



tali meghosszabbitasan van, igy AB-nek ellenkezd oldalan, mint C' és mint A;. Igy Fy az A,C, szakasz Ci-en tuli
meghosszabbitasan van. Eszerint az f egyenes a C1G1 G2 haromszog C1 G2 oldalat és a G1C1 oldal meghosszabbitasat
metszi, kell tehat, hogy a harmadik oldalt messe, azzal valé6 C metszéspontja G és G2 kozt legyen.

2. A C1Gy1 = C1G4 egyenlGséget igy is bizonyithatjuk. A G1C1Ge szog fi1 felezGje parhuzamos f-fel, mert a szog
valtoszog-parja ACB<-nek, és vdltdszogek felezdi parhuzamosak. Igy fi meréleges g-re. Ha pedig egy hdromszig egy
szogfelezdje merdleges a szemben levd oldalra, akkor a hdromszég egyenld szdri. Itt viszont a dolt bettivel szedett
allitasokat kellene bizonyitanunk.

3. A vizsgalt haromszogek szarainak az AB, BC, C A oldalakkal valo kifejezéseit néhany dolgozat a belss és kiilss
szogfelez6k AD : DB = AC : CB = AH : HB osztasaranyéat felhasznalva tobb szamitéassal allitotta eld.



