I. megoldas. Képzeljiik a feladatot megoldottnak. Megmutatjuk, hogy az F-en &t BC-vel parhuzamosan huzott
egyenes felezi a DFE szakaszt. Jeloljik ki az AC oldal G felez6pontjat és DE-n az Fy felez6pontot. Ekkor F' a CG
felezGpontja, tovabba DG az ABC haromszog kozépvonala, igy parhuzamos BC-vel. Ennek folytan a CEDG négyszog
trapéz és F'F| a kozépvonala, tehat parhuzamos BC-vel.

Mivel az F ponton at BC-vel parhuzamosan huzott egyenes egyértelmiien meg van hatarozva, igy ha forditva
jarunk el: F-en at hizunk parhuzamost BC-vel, akkor is annak a DFE szakasz F; felezGpontjan kell atmennie.
A kozépvonalak hosszara vonatkozo Gsszefiiggések alapjan FFy hosszabol meg tudjuk hatarozni C'E hosszat.
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FFi =3 (DG+CE)= CE,  amz CE=_FR.

Ennek alapjan meg tudjuk hatarozni C-t, abbol B-t, majd C'F' és BD metszéspontjaként A-t. Pl. a kovetkezGképpen
jarhatunk el (elérebocsatjuk, hogy D, E, F egy haromszog oldalainak bels6 pontjai, igy nem lehetnek egy egyenesen).
Szerkessziik meg DE-n az Fy felez6pontot, F'E-nek F-n tili meghosszabbitasara pedig mérjiik rd az EH; = EF és
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EH; = 1 EF tavolsagot. Legyen a Hi-en 4t Hs Fi-gyel parhuzamosan huzott egyenes és az F'F egyenes metszéspontja
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I. Ekkor FI = - FFy. Szerkessziik meg az ezzel egyenl és parhuzamos FC szakaszt a DFE egyenesnek azon az oldalan,

amelyiken F' van. Legyen a szakasz meghosszabbitasdnak metszéspontja HyI-vel B. Ekkor EB az F'H;I haromszog
kozépvonala, igy az F I = C'E szakasz felével egyenls. E tehat a BC szakasz B fel6li harmadolo6 pontja. A-t gy kapjuk,
mint BD és C'F metszéspontjat.

Messe a D-n 4 BC-vel parhuzamosan hazott egyenes AC-t G-ben. A CEDG trapéz FF; kozépvonalara (DG +
CE)/2 = FF innen
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DG =2FF, — CE = (2~8—1>CE_4CE_4~3BO_ 2BC’,
DG tehéat az ABC haromszog kozépvonala, D és G az AB és AC oldalak felez6pontja, F' pedig a C A oldal C-hez
kozelebbi negyedel pontja. Ezzel a szerkesztés helyességét bebizonyitottuk.

A szerkesztés minden lépése egyértelmi. A haromszog létrejon, a BD és C' I egyenesek ugyanis nem parhuzamosak,
mert CF || ET és I a DE egyenesnek ugyanarra az oldalara esik, mint B, a BE egyenesnek pedig ugyanarra az oldalara,
mint D. Ebb6l kovetkezik, hogy az EI egyenes a BED szogtartomanyban halad, tehat metszi a B-b6l D-n 4t hizott
félegyenest.
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Megjegyzés. Meghatarozhatnank Fi-éhez hasonléan annak a D1, ill. E; pontnak az osztasaranyat a D EF haromszog
keriiletén, amelyet a D-n at AC-vel, ill. E-n a4t AB-vel parhuzamosan huzott egyenes metsz ki a szemkoézti EF, ill. FD
oldalbdl (EDy : EF =1:4, FE; : FD =5:9). Ennek alapjan megszerkeszthetnénk a hérom oldal iranyat és ebbdl a
keresett haromszoget. Az igy adodo szerkesztés helyességének igazoldsa azonban lényegesen bonyolultabb lenne, mint
a fontié. Szamos versenyz6 az utobbi eljarast adta meg — igazolas nélkiil.

3. dbra

II. megoldas (részlet). Osszuk ketté az ED szakaszt a B’ ponttal a CA oldalra elsirt aranyban, vagyis legyen
EB' : ED = CF : CA = 1/4 = z, tovdbb4a a DF oldalt az A" ponttal a BC oldalra elsirt aranyban: DA’ : DF =
BE : BC = 1/3 = y. Ekkor A’B’ parhuzamos AB-vel. Ugyanis A’-nek AB-t6l valé tavolsaga y-szor akkora, mint F
tavolsdga AB-t6l, ez pedig (1—z)-szerese az ABC haromszog m. magassaganak, tehat A’ tavolsaga y(1—z)m., masrészt
hasonléan ugyanezt a kifejezést kapjuk B’-nek AB-t6l valo tavolsagara. Ha még az F'E oldalon gy szerkesztjiik C'-t,
hogy alljon FC' : FE = AD : AB = 1/2, akkor hasonléan A'C’ || AC és B'C’' || BC, tehat az ABC héromszig
oldalegyeneseit tgy kapjuk, hogy vessziik D-n, E-n, F-en &t rendre az A’ B’-vel, ill. B'C’-vel, ill. C’ A’-vel parhuzamos
egyenest.
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